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102. Zur konformen Flachentheorie mit Krummungskugeln
als Elementen, IIl."

Von Tsurusaburo TAKASU.
(Rec. Sept. 9, 1929. Comm. by M. FUJIWARA, M.LA., Oct. 12, 1929.)

8. Vorteile des letzten Fundamentalsatzes.
Wir wollen nun die folgenden Bezeichnungen einfiithren :
(69)  (om)=%u (CD=%u —0Cal)=Du, —(4E)=Dlm,
©60) (k) =Dur Gate) =G,
wobei #, ¥ : die beiden Kriimmungskugeln,

7=xu+x": die Zentralkugel,

§= u—n": der Flidchenpunkt

sind. Dann, da
%=7+§, n,=77—§

ist, gelten® :

(61) I\j/.k= ﬁhk — GAM:, DV,/Ja: -ﬁhk + éhk-

Nun habe ich bewiesen® :

(62) ﬁm = %—{ ﬁ’u - g‘m‘} , é’nk =—1—{§/Iw + ém} = (747)-

1) Betreffs der Teile I, II, siehe diese Proc., 4 (1928).
2) Die Formel Dis=D"1— G ergibt einen Beweis fiir die durch Herrn Prof.
Kubota gemachten Bemerkung iiber die Aquivalenz der beiden Angaben:
émlu"du", Dudurdu* (G. Thomsen)
Gudwidu*, Duduidu* (T. Takasu)
ohne weiteres. Siehe T. Kubota, Zur Geometrie der Kriimmungskugelkongruenzen,
Proc., 4 (1928), S. 584.
3) T. Takasu, Differentialkugelgeometrie, II. Tohoku Sc. Rep., 17 (1928), S. 541.
Die Formeln (62) (Takasu, 1925) stammen bis auf die Ausdriicke in pentasphérischen
Koordinaten aus Herrn K. Ogura. (Siehe die dortige Fussnote.)



312 T. TAKASU. [Vol. 5,
Aus (61) und (62) ergibt sich”:

(63) 2-lv)u= - fm, 21V),hla= ?’M.

Also hat der Fundamentalsatz vom Art. 7 die folgenden Vorteile :
(i) Nur eitne Mantelfliche kommt in Betracht ;

(ii) die quadratische Form Guduidu® stellt das Quadrat des durch
die Zentralkugel y beschriebenen Winkelelementes dar ;

(iii) die quadratische Form —2Dudutdu® stellt das Quadrat des
durch die Kriimmungskugel » beschriebenen Winkelelementes dar.
9. Endgultiger Fundamentalsatz der konformen Flachentheorie.

Es ist klar, dass die folgenden drei Arten von Angaben dquivalent
sind :

@ D Gu=bu (G. Thomsen),
(i) 2Du=-9%m Gu (T. Takasu, Art. 8 dieser Note),
(iii) 2DVME - ;élu,, 21\3/],175 - g\f/hk ( ”» )'

Mit Benutzung von den Bezeichnungen der Artt. 1-7 auf Grund
von den Bezichungen (62), (63) konnen wir jetzt schliessen :

Endgultiger Fundamentalsatz der konformen Flachentheorie:
Sind zwei lineare Formen d¢ und d¢ und also auch die zwer
quadratischen Formen

d¢* =éhkduhduk’ (g‘ Eéuéﬂ _éwz =0),

d¢*= ?;.kduhduk, (?,E V,ué/zz - ?"1225 0)

s0 vorgeschrieben, dass zwischen thnen die Differentialgleichung (56)
gelten, so existieren fiir (57) stets Flichen, die diese Formen zu Grund-
formen haben und werden bis auf konforme Transformationen eindeutig
bestimmt. Es gibt im Falle (57) unter (58) eine einparametrige Schar
wesentlich verschiedener isothermer Flichen, wobet alle Flichen dieselben
Grundformen haben. Wenn die zwei quadratischen Formen fiir die
beiden Flichen gebildet sind, so ist fiir die Kongruenz (unter der
konformen Gruppe) der beiden Flichen mnotwending wnd hinreichend,

(63)

1) Wegen Zﬁhk’—‘-"%hk siehe auch:
T. Kubota, a.a. O;
T. Takasu, Differentialkugelgeometrie, VII. Jap. Journ. of Math., 5 (1929), S. 320,
T. Takasu, ,, , VIII, ibid,, 6 (1929), S. 73.
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dass die zwet Paare dieser Fundamentalformen, die den Bedingungen
(67), (68) natiirlich geniigen, Paare miteinander kovariant sind.”

N.B. FEntsprechendes gilt natiirlich auch fir die Laguerresche

1) Wegen der Angabe von dp und d¥ siehe:

(i) T. Takasu, Differentialkugelgeometrie, II, a.a. O., (Mai 1928) S. 541, Formein
(984), (987) und S. 5565;

(ii) T. Kubota, Bemerkungen zur Laguerre-Geometrie, Tdhoku Sc. Rep., 15
(1926) samt: W. Blaschke, Uber die Geometrie von Laguerre I, Abh. Hamb., 3
(1924). Das erste war bei der Jahresversammlung in Diisseldorf am 23. Sept. 1926
vorgetragen.

(iii) W. Blaschke—G. Thomsen, Vorlesungen iiber Differentialgeometrie III (Dez.
1928), S. 319.



