
ADDITION A NOTRE MEMOIRE: ,RECHERCHES SUR LA ME- 
THODE DE GRAEFFE ET LES ZEROS DES POLYNOMES ET 

DES SERIES DE LAURENT,. 
(Acta mathematica, 72, 194o/4I ). 

PAR 

ALEXANDRE OSTROWSKI 

1. Grace s l'obligeance de M. San Juan, notre attention vient d'etre attir~e 

sur trois travaux concernant la m6thode de Graeffe, qui nous avaient ~chapp~ 

pendant la r~daction de notre m~moire: 

(a) J. REY PASTOR: Lecciones de ~lgebra 2 ~. edicion, Madrid, I935, pp. 

89/lO5. 

(b) R, SAN JuaN: Compl6ments ~ la m6thode de Griiffe pour la r~solution 

dos ~quations alg~briques (Bulletin des Sciences Math~matiques, (2) LIX (Avril 

1935)). 

(c) R. SAN JuA~: Complementos al m6todo de Gr~ffe para la resoluci6n de 

ecuaciones alg~bricas (Revista Matem~tica ]Jispano-Americana, serie (3). I (I939)). 

2. L'expos~ de la m6thode de Graeffe que donne M. REr P~sTo~ dans (a) 

est tr~s int~ressant et accompagn~ d'exemples tr~s instructifs. Malheureusement, 

les considerations th~oriques de cet expos~ s'appuient essentiellement sur le rd- 

sultat suivant: 

A) Si les racines des deux 6quatio~s 

f ( x ) = a o x ~  + . . . §  a n = o ,  f ( x ) = ~ ,  (ao~o)  
r �9 

sont d6sign~es dans l'ordre convenablement choisi par x ~ , . . . ,  x~ et x ~ , . . . ,  x , ,  
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n 

Or, ce r6sul ta t  est  faux,  comme nous l 'avons mont r6  au N ~ 7 ~ (pp. 2 I O - - 2 I I )  

de not re  mdmoire,  sur l 'exemple d 'une  ~qua~ion num6rique du troisi~me degr6. 

En  fair, hi. REY PASTOR a seulement  d6montr6 qu's chaque racine x~ correspond 
t 

une racine x~i, et "~ chaque racine x~ correspond une racine xt~ i telle que l 'on air: 

z i  - = , [ - x . i [  =< i = I ,  . . . , . ,  

ce qui est 6videmment  moins que (A1). 

D'ail leurs,  (As) est un cas special d 'un  r6sul ta t  donn6 au commencement  du 

N ~ 7 ~ de no t re  m~moire. 

Or, puisque la d~monstra t ion d 'un  >>th6or~me de d6composition>> que M. REY 

PASTOR a tent6e aux N ~ 93/94 de son livre repose en premiere  l igne sur le th6o- 

r~me A), cet te  d6monstra t ion doit  ~tre consid6r6e comme insuffisante si l 'on ne 

vent  pas res t re indre  tr~s consid6rablement  la port6 du thgor~me en question. 

3. Quan t  au m6moire (c) (la no te  (b) ne cont ien t  que l '~none6 des r~sultats 

de ce m6moire), l ' au teur  y re t rouve  - -  i n d @ e n d a m m e n t  et sous une forme diff6- 

ren te  - -  les r6sultats  de MM. HADAMARD et VALIRON ment ionn6s  dans la note  

p. Io 7 de not re  m6moire. Mais, en che rchan t  s en t i re r  un >>th6or~me de d6- 

composition>>, il utilise, lui aussi, le th6or~me A de M. Rey Pastor ,  ce qui rend  

la dgmonst ra t ion  de son r6sul ta t  final insuffisante,  du moins si l 'on ne veut  pas 

le comprendre  dans un sens tr~s restr ict i f .  

D 'un  autre  c5t6, la derni~re pa t t i e  de ce m6moire cont ient  un r~sul ta t  qui 

r en t re  dans l 'ordre  d~id~es de not re  second th6orbme fondamenta l .  En  ut i l i sant  

les not ions in t rodui tes  dans not re  mgmoire,  le r6sul ta t  de M. S ~  J v ~  peut  

~ r e  dnonc~ de la mani~re suivante:  

Supposons que pour la tt ~ transform6e de Graeffe de l'dquation x ~ + . . .  + a,,-~ x + 

+ a~ ~ o, toutes les d6viations du d iagramme de Newton  soient ~ 9, alors on a 

n 

B) - -  I < 1 2 !  t ~ , + t _ _  

I1 est h peine n6cessaire de dire que l 'on pent  remplacer  l ' in~galit6 B) par  

une aut re  de beaucoup plus serr6e, en pa r t an t  du deuxi~me th6or~me fondamenta l  

de no t re  m6moire.  
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4. Quant  aux autres  observat ions et r~sultats contenus dans (e), nous ren- 

voyons le lecteur  s ce m6moire, puisque, bien qu'ils soient  int~ressants, ils ne 

pr6sentent  que peu de points de contac t  avec les r~sultats  de notre  m~moire. 

5, l~Ious profitons de eet te  occasion pour  r6parer une omission dans la d~- 

monst ra t ion du th6or~me X I I ,  pp. I48/49 de notre  m6moire. Pour  completer  

cette d~monstration,  il faut  modifier le texte  de la mani~re suivante:  

p. I48, 2 ~ 1. d 'en bas, au lieu de ,>s la forme*, lire ,)s l 'une des quatre 

formes>>. 

p. I48 , apr~s l '~quation (28, 5), ajou~er: 

(28,r t ~ +  ~ + ~ + ~ = o ,  I*1~ ,  Itl~x, 
(28,5") z~+~z~+ z + t = o , l ~ l ~ x ,  IriS:, 
(z8,5 o) z s + , z ' + t z + i = o ,  I, l<~, Itl=<i. 

p. I49, 3 ~ ligne d'en haut ,  interealer  apr~s >>alors>>: ,>dans le cas (28, 5)". 

P. 149, a jouter  au bas de la page: 

>,Dans le cas (28, 5~), on a l ' identit6: 

(28, 8) ~ + ~ + ~ = - : :  ~+~-~ �9 

Eu effet, l 'expression de droite est ici 6gale, d'apr~s (28, 5~), s --  ~ 8 ( -  t~3 ) -~ 

_ _  I I I I 
et la relation ~" + ~--~ + ~8 e se v6rifie imm6dia tement  de (28, 5~). Or, 

d'apr~s (28, 6), le module de l 'expression de droite dans (28, 8) est ~ 3 I 
3 

I / ~ 5, tandis que le module  de l 'expression de gauche est  ~ I  + [ + I = _5. 
9 /  3 3 3 3 

Done  il r6sulte de (28, 6): 

' + ~ + ~  ~ = ~ '  ~8=~,= +- 3. 

Mais alors, le signe de l 'expression de gauche est  celui de ~ ,  tandis  que 

celui de droite est contraire  s celui de ~2. Doric (28, 6) es~ impossible dans le 

cas de (28, 5~). 

Dans  les eas (28, 5 b) et  (28, 5c), on obt ient  de ees 6quations respect ivement:  

_ ~ = -  ~ + ~ +  , ~ = -  ~ + ~ +  
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Mais  iei, dans  l ' hypoth6se  (28, 6), le modu le  de l ' express ion  de dro i te  es t  

dans  ehaque  eas ~ I + i + _I = I_33, done (28, 6) es t  imposs ible  dans  ees cas.~ 
3 9 9 

6. Enfin, signalons les errata suivants qui se sont glissds dans le texte de 

notre mdmoire. 

Page Au lieu de: Lire: 

I I 
I43 f o r m u l e  (24, 3) I - -  (~)n--p+1 i 

I - 

I44 I e 1. d 'en  h a u t  _~n ~1 

I47 5 e 1. d'en h a u t  - , 1 ~ , 1  - 2 , - I f f ,  I 

I5o I* 1. d 'en  h a u t  _>--- = 

58 fo rmule  (33, 4) z I z I 

162 4 e 1. d ' en  bas v ~ o v =< o 

2 I0 f o rmu le  (69, 3) a ,  - -  b, an-~ - -  b~-,  

2 I0 fo rmule  (69, 4) a ,  - -  b,  a n - ,  - bn- , ,  

2 Io fo rmule  (69, 7) [ Y [ Z 

21o I I e  1. d ' en  h a u t  [y[  7 

212 I" 1. d'en haut U~ t) U~ t) 

243 fo rmu le  (89, 2) z z~. 


