UEBER DEN BEGRIFF DER LANGE EINER CURVE.

Bemerkung zu dem Aufsatz des Herrn Ludwig Scheeffer tiber Rectification der Curven (9

VON

P. pvu BOIS-REYMOND

in TUBINGEN.

In dem Aufsatze des Herrn L. Scurerrer uber Rectification ist im
Eingang gesagt, meine Begriffsfestsetzung der Linge einer Curve(*) sei
jedenfalls zu eng, da es Curven mit nachweisbarer Liange gebe, fur die
das Integral
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nicht existirt, wihrend ich seine Existenz meinem Langenbegriff zu Grunde
lege. Ich glaube, dass hier ein Missverstindniss vorliegt. Zunichst ist
es mir mindestens fraglich, ob bei einer anorthoiden (nicht differenzir-
baren) Function man von einer Curve als ihrem geometrischen Aquivalent
reden dirfe. Auf alle Falle setzt der Curvenbegriff, wie er in der Geo-
metrie, der Variationsrechnung, der Mechanik heimisch und erforderlich
ist, die Orthoidie voraus, und ich habe in meinen Erlduterungen zu den
Anfangsgriinden der Variationsrechnung unnothige Einschrinkungen sorg-
faltig vermieden. Der wahre und eigentliche Begriff Lange kommt nur den
Stiicken gerader Linie zu. Sodann wendet man ihn im ibertragenen
Sinne an auf solche krumme Linien, welche die Vorstellung der Ab-
wickelbarkeit zulassen, wozu die Existenz der Tangente gehort. Dariiber
hinaus tritt an die Stelle der Lange eime rein analytische Erweiterung.

(') Acta Mathematica, T. §, p. 49—82.
(*) Mathematische Annalen, Bd 15, p. 287,
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Ich habe nie daran gezweifelt, dass das Sehnenpolygon auch anorthoider
Functionen unter Umstinden eine Grenze haben konne, und Herrn ScHEEF-
FER'S Untérsuchung solcher Umstande war mir daher, wenn auch lehrreich,
so doch nicht tiberraschend. Aber ware es nicht, selbst fir eine rein
analytische Erweiterung des Liangenbegriffs, vonndthen, zu zeigen dass
eine anorthoide »Curve» nicht auch zwei »Langen» haben konne, dass
nicht, was bei orthoiden »Curven» vollig ausgeschlossen ist, durch ein
anderes Approximationsverfahren, z. B. durch aus geeignet gekriimmten
Kreisbogen zusammengesetzte Polygone eine andere Lange herausgebracht
werden konnte, wie durch das Sehnenpolygon? Solche Erwigungen ge-
statten mir nicht, die Meinung aufgegeben, dass der von mir mit dem
Ausdruck Lange verbundene Begriff nicht zu eng, sondern gerade an-
gemessen ist.

Tubingen, 16 Mai 1884.




