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68. Suites limite-périodiques et théorie des nombres. III

Par J.-L. MAUCLAIRE
Pensionnaire & la Maison franco-japonaise

(Communicated by Kunihiko KODAIRA, M. J. A., June 12, 1980)

On conserve les notations des notes I et II de méme titre.
On a d’abord le résultat suivant:

Théoréme 5.1, Soit I': N*—{0,1}. On suppose I' € B!, et que la
série de Fourier associée a I’ ne comporte que des “sommes de Ramanu-
jan.”

Alors, I' est associée dans B' 4 la fonction caractéristique d’un
ensemble p-intégrable de E.

Réciproquement, d la fonction caractéristique d’un ensemble p-
wntégrable de E, on peut associer un élément de B! ne prenant que les
valeurs 0 et 1 dont la série de Fourier ne comporte que des “sommes
de Ramanujon.”

Ce résultat donne une caractérisation des fonctions de B! induites
par des éléments de L'(E, dy) ne prenant que les valeurs 0 ou 1.

Un autre résultat relatif a certains ensembles d’entiers particuliers
est le suivant:

Théoréme 5.2. Soit f(n) une fonction multiplicative telle que
pour tout p et tout k=0, f(p*)>1.

On suppose que f € B'.

Soit o,(x) la distribution asymptotique de f. Alors, en tout point
de continuité x de a,, la fonction

I,(m=1 st fm<x
=0 s fm>z
est un élément de B dont la série de Fourier ne comporte que des
“sommes de Ramanujon.”

On remarquera que bon nombre de fonctions classiques vérifient
les hypothéses du théoréme; par exemple, la fonction ¢(n)/n, dont la
distribution est continue; la fonction (¢(n)/n)-' entre dans la méme
catégorie [2]. On peut en déduire que la fonction J,(n)=1 si p(n)/n
<, 0 sinon, e B'. Le Théoréme 2.2 nous donne aussi que g ,(x)
=lim,_. ([T,<; A—@/D)) X2 ser, I.(n)/n aux points de continuité x
de g,.

Enfin, si f,, 1<i<m, sont des fonctions vérifiant les hypothéses
du Théoréme 5.2, et si , sont des points de continuité de o,,, 1<i<m,
alors, pour tout € B, on a:
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lim 1 > h(w) existe.
N-ooo N n<N
s

Pour démontrer le Théoréme 5.1, on utilige le fait qu’a tout fonc-
tion I’ € B' ne prenant que les valeurs 0 ou 1, on peut associer une
fonction I(¢) e L*(E, dp) telle que 0<I()<1, et on montre que I(t)=0
ou 1 dy-presque partout ; pour la réciproque, on fait le contraire: & une
fonction I(¢) e L'(E, dy) ne prenant que les valeurs 0 ou 1 du-presque
partout, on associe une suite a(n) telle que 0<<a(n) <1, a(n) € B, et on
montre que a(n) est équivalente & une suite u(n) € B' ne prenant que
les valeurs 0 ou 1.

La démonstration du Théoréme 5.2 repose sur un théoréme de B.
Jessen et A. Wintner [1]. (On trouvera dans l’article [1] tous les
renseignements suffisants relatifs aux fonctions de distributions asym-
ptotiques.) Les démonstrations de ces résultats seront publiées ultér-
ieurement.
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