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1. Dualvierscheitelsatz im Laguerreschen Raume.

Von Tsurusaburo TAKASU.
Mathematical Institute, Tohoku Imperial University, Sendal.

(Comm. by M. FUJtWARA, M.I.A., Jan. 12. 1935.)

Ich babe einen ,, Dualvierscheitelsatz" im Laguerreschen Raume
bewiesen. Aber die dort betrachtete L-Torsenklasse scheint aus den
folgenden Griinden ziemlich eng zu sein"

(i) Die angenommene Stetigkeit der K-DualkriJmmung 1 dm
P d

hat die Tatsache dt?=0 zur Folge, wobei 8 der L-Torsionswinkel ist.
Nun hat nach Carathodory, Mohrmanns und mir eine ziemlich weite
Klasse yon geschlossenen Torsen wenigstens vier stationre Schmiegungs-
ebenen (dS--0). In der Tat ist der L-Torsionswinkel dO his auf einen
unwesentlichen Faktor dem gewShnlichen Torsionswinkel proportional
ist.

(ii) Herr W. Fenchel hat bewiesen, dass Tangentenbilder ge-
schlossener Raumkurven jedenfalls nicht sphirisch-konvex sein kSnnen,s>

Im folgenden mSchte ich den Dualvierscheitelsatz" fiir L-Torsen
fiir etwas erweiterte L-Torsenklasse * beweisen.6 Die Idee schliesst
sich an den yon mir und Fogs erweiterten Vierscheitelsatz in der
konformen Ebene (also auf der Kugelfliche) an.
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Definition. Eine Stelle einer L-Torse heisst ein
wenn die entsprechende L-Dualkrfimmung P- eine Extrem hat.

Hilfssatz 1. Geschossene L-Torsen und ihre sphdrischen Bilder
(als die Hillebilde der Durchschnittsgrosskreise auf der Bildkugdfldche)
ihrer orientierten Ebenen haben Dualscheiteln entsprechend.

Dieser Satz ist ohne weiteres geometrisch einzusehen.
Eine Kurvenklasse

_
auf der Kugelfliche. Im folgenden

wollen wir diejenige Kurvenklasse $ yon sphSrischen Kurven saint
einer ihrer Scharen yon orientierten Tangentiakr.eisen 5etrachten,
deren Kurven einfachgeschossen, i5erall mit Dua-K-Dualkrimmung

d () (wo d derP--R sowie mit ihrer stetigen Ableitung -d
Dual-K-Kontingenzwinkel ist) versehen sind, ausgenommen hSchstens
an einer endlichen Anzahl yon Dual-K-Dualeckstellen und an einer
endlichen Anzahl yon Daul-K-Spitzen. Dabei verstehen wir unter
den Dual-K-Dualeckstellen, diejenigen Stellen $ der Kurve, in denen
der in Betracht kommmende progressive orientierte Tangentialkreis ,
der eine Dual-K-Verallgemeinerung des Kurvenpunktes ist, yon dem
in Betracht kommenden regressiven orientierten Tangentialkreis ver-
schieden ist und diese beiden (d.h. der grogressive und der regressive)
orientierten Tangentialkreise sich nicht berfihren. Die Dual-K-
Dualeckstellen rechnen wit zu den Dualscheiteln. Diejenige Stelle $

einer Kurve, an welcher der orientierte Kriimmungskreis (der sich selbst
dual ist) mit dem in Betracht kommenden orientierten Tangential-
kreise zusammenfillt, wollen wit dabei, in Analogie mit den
gewShnlichen Spitzen, Dual-K-Spitze nennen. In jeder Dual-K-Spitze

verschwindet die Dual-K-Dualkrimmung 1 R, da der betreffende
P

orientierte Tangentialkreis (der mit dem Kriimmungskreis zusammen-
fillt) dort dualstationr ist. Die Dual-K-Spitzen sind im allgemeinen
keine Dualscheitel.

H fssat z 2. Die Mindestzahl der Dualscheitel einer sphSrischen
Kurve der Klasse . ist vier.)

E ne L-Torsenk asse *. Diejenige Klasse yon einfachgeschlos-
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senen L-Torsen, bei denen die sphdrischen Bilder (als die Hillgebilde
der Durchschnittsgrosskreise auf der Bildkugel) ihrer orientierten
Ebenen zur Klasse . gehSren, wollen wir mit * bezeichnen.

Dualvierscheitelsatz im Laguerreschen Raume. Jede L-
Torse der Klasse $* besitzt 2n Dualscheitel, wobei die natirliche
Zahl n2 ist.

Dieser Satz ist eine unmittelbare Folge der beiden Hilfstze 1.
und 2.


