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85. Uber die Uberdeckungen von Zellenriumen. 1.

Von Atuo KoMATU.
Mathematisches Institut, Kaiserliche Universitit zu Osaka.
(Comm. by T. TAKAGI, M.I.A,, Nov. 12, 1938.)

In meiner fritheren Arbeit” definierte ich die Reidemeisterschen
Uberdeckungen® von Komplexen fiir Zellenrdume, In der vorliegenden
Arbeit wird dieser Uberdeckungsbegriff etwas verallgemeinert, und dann
wird ebenfalls die Dualititsrelation erklart.

1. Es sei K ein n-dimensionaler Zellenraum im Tuckerschen Sinne.
Die Elemente von K, die Inzidenzmatrix und die Uberlagerung von K
seien bzw. mit a¥, &% und U bezeichnet.

Wir setzen jetzt die folgenden Bedingungen iiber die Inzidenz-
beziehungen &% voraus:

1) Aus afba’¥™ folgt %5=0.

2) Ist 5! die Inzidenzzahl zwischen den a*! und a2 dann ist

k  k-1—0 %
26@' €51 =0 .

J

Definition. Eine Uberlagerung U heisse eine u-Uberdeckung U,,
wenn die Zellen iiber eine Zelle a¥ von K eine kommutative Gruppe
A* bilden, und jeder Zelle aus U, eineindeutig ein Symbol xa¥ zuge-
ordnet ist, worin « ein Element aus der Gruppe A* bedeutet. Wenn
die Zellen a¥ und a*?! in K miteinander inzident sind, so ist jede Zelle
za¥ mit einer Zelle 2’ ¥ inzident, worin «' ein durch x eindeutig
bestimmtes Element von %! ist, und zwar ist die Zuordnung r¥x=2
ein Homomorphismus von A¥ in A%

Umgekehrt definieren wir eine o-Uberdeckung U, so, dass jede
Zelle ¥ a¥™! aus U, mit einer Zelle y a¥ inzident ist und die Zuordnung
7%y =y ein Homomorphismus von B¥* in B¥ worin B¥! bzw. B
die den Zellen a¥ bzw. a¥ zugeordneten Abelschen Gruppen sind.

In beiden Fillen geniigen die Homomorphismen 7%, 7% den folgen-
den Relationen:

3) 7'}‘!_1 T?j = Tfn;l 7':’6m

=k =k-1_zk k-1 4
Y576 =TmiTim -
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2. Die Homologiegruppe einer u-Uberdeckung und einer o-Uber-
deckung eines Zellenraumes K lassen sich nun wie in meiner fritheren
Arbeit? definieren. In diesem Fall folgen aber die Relationen

9u9."=0,
9o9.S7=0

aus den Bedingungen 2) und 3).
Nun kénnen wir analog wie frither zwei duale Uberdeckungen
angeben und dann die Dualititsbeziehung erhalten.

1) A. Komatu, a.a.0.



