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Die Gleichung 
ao 

F ( .  - ? ,  ~) r ( .  - -  ? , ~ ) . .  F ( .  - -  ? .~)  ~ i ( .  + ~)v , 
n ~ O  

welche in meinem in Acta Mathematica Band 3 Seite Io2--IO4 publi- 
cirten Brief vorkommt, kann noch auf folgende Weise verallgemeinert 
werden. 

Ist R(x) 
gung 

eine beliebige ganze rationale Function, welche der Bedin- 

R(o)--o 

gentigt, bezeichnet 
in R(x): 

ferner a, den Coefficienten der ersten 

/~@) = ~,x + ~ z  ~ + . . .  + ~ x  ~, 

Potenz yon x 

und bildet" man das Product 

AeCa matl~mat~ea, 8. I m p r i m 6  19 Octobre  1883. 



Ueber gewisse durch die Gammafuuction ausdrtickbare uuendliche Producte. 323 

so hat dieses far  jeden Werth yon x und jeden yon z, der nicht gleich 
o ,  ~ I ,  ~ 2 ,  . . .  ist, einen bestimmten endlichen Werth, und es ist 

F(z) = eO~,~( 

n ~ l  

(C = o,5 7 7 . . . )  

(~) ) - -  I + R  x e " 

WO Pl ,  P2, " ' ' ,  /9~ die Wurze ln  der Gleiehung 

ff(~ +R(~))=p '+a ,  f f - ' + . . . + a , = o  

bezeichnen. 
Es scheint mir, dass diese Gleichung an die Seite der Gleiehung 

F(r) FO" - -  a - -  fl) ~ a(~ + ~)~(5 + ~) I ) ~ -  + T  ILr(r + ~) F ( r - -  a) F(T-- fl) == F ( a ,  f l ,  F, I + + . . .  

gestellt werden kann: durch diese werden gewisse unendliche Reihen, 
dutch jene gewisse unendliche Producte bestimmt. 

Die erwghnte Gleichung ergiebt sich auf folgende Weise. Weil 
&,  p ~ , . . . , p ,  die Wurzeln der Gleichung 

bezeiehnen, so ist 

%p'-t+... + ~ = o  

(~+~)(~+~ ) (~+~) 
m 

x Pl z P2 "'" ~ P. 

=(:y(~ +~ :,~)(, + -~,.-1...(, + ~ ), 
und mithin 

I R ~ ( I  + * ~ P '  z - -  
+ ( ~ ) _  ~)(i+,=y)o.o(,+ :.-) 

(:::) = 
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Hieraus folgt, weil ~ a~ ----p~ + P2 + . ' '  + P~ ist, 

n ~ l  

x 
Z ,  - -  - ( i§  ..  

e -  Calx 

--vC'z 
e 

e ~ l" J " - - - ,  z~ t +  ,x 

H Z - - -  
Z ~ I 3 t- e n 

6 

z --  pl x 

e - - C ( r - - p v x )  

Z--pvX 

welche gcrade die in Frage stehende Gleichung ist. 
Bezeichnet man die logarithmische Ableitung von F(z) durch ~b(z), 

so kOnnen noch folgende Glcichungen aufgestellt werden: 

F(z --p,z) r(z-- ,,~)...r(z--p~ x) n = O  
~,z T n l  ] e  "'+" 

F(z-- p.,~) r (z - -  p,x)... F(z - -  p.x) n = O  


