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SUR LE BALAYAGE POUR DES ENSEMBLES
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Introduction

L'etude du probleme du balayage est un objet principal de la theorie
du potentiel. Au debut, ce probleme s'est pose de la maniere suivante:
etant donnes une distribution positive μ dans Rn et un ensemble compact
K dans Rn, existe-t-il une distribution positive μ (une mesure balayee)
portee par K dont le potentiel

est egal an potentiel de μ sur K et Test au plus partout dans tout
Γespace Rn?

On a resolu ce probleme affirmativement a Γexception des points
d'un sous-ensemble de capacite nulle sur K et Γetude depuis lors s'est
developpe pour la direction suivante. Soient Ω un espace localement
compact et G(x, y) une fonction numerique definie sur ΩxΩ. Alors,
dans queues conditions imposees sur G(xy y) peut-on obtenir le resultat
analogue au cas classique en considerant des potentiels pris par rapport
au noyau G(x, y) au lieu du noyau newtonien \x—y\2~n? Quelques ma-
thematiciens franςais et japonais ont etudie des problemes de cette
nature et ont montre qu'il est en relation profonde avec le principe de
domination qui caracterise un noyau G(x, y). En definissant une certaine
quantite (par example, la variation de Gauss ou de Ninomiya [8]) sur
une famille des mesures positives portees par un ensemble compact
donne, on peut montrer que s'il existe une mesure extremale minimisant
la quantite et si un noyau G(x, y) satisfait au principe de domination,
cette mesure extremale est une mesure balayee. D'une maniere com-
parativement facile, on peut demontrer Γexistence d'une mesure extremale
en vertu du theoreme du choix donne par F. Riesz. Mais il n'est pas facile
de montrer Γexistence d'une mesure balayee lorsque K est un ensemble
non compact, meme s'il est ferme.


