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l Soit V une varieteX) complexe et soit / le champ de tenseurs de type

(1,1) de V definissant la structure complexe de V. Un champ de vecteurs1* £

sur V sera dit conforme si / ίξ, rf] = lξ, Iη] pour tout champ de vecteurs -η sur

V. On designera par α Γensemble de tous les champs de vecteurs comformes

sur V. a est une sous-algebre de Lie de Γalgebre de Lie de tous les champs de

vecteurs sur V. Si V est compacte, α est de dimension finie et s'identifie avec

Γalgebre de Lie du groupe de Lie A(V) d'homeomorphismes analytiques de V

[21 De plus, si ξ, η e α, on a Iξ, / ? 6 o et /[£, yf] = [f, Irβ = [/?, 77]. On peut

done definir une structure d'algebre de Lie complexe de a en posant V - 1 ξ = /f

pour tout f e α .

Une variete kaehlerienne est, par definition, la couple (V, g) d'une variete

complexe V et d'une metrique kaehlerienne g de V. On designera par fl Γalgebre

de Lie de tous les champs de vecteurs de Killing de la variete kaehlerienne

(Vtg). On verra que, si V est compacte, G est une sous-algebre de α (Lemme

3). On dira qu une variέtέ kaehlέrienne compacte satis/ait a la condition (P) si

Von a α = 0 + / 0. Cette condition signifie que le sous-espace complexe de α

engendre par 9 coincide avec a. Si une variete kaehlerienne compacte satisfait

a la condition (P), Γalgebre de Lie α est reductive. En effect, la variete V

etant compacte, le plus grand groupe d'isometries de (V, g) est compact et par

suite son algebre de Lie qui s'identifie avec 0 est reductive. Si Γon designe par

if la complexifiee de 0, 0C est aussi reductive. Puisque Γon a α = 0+ 7 0, il existe

un homomorphisme naturel de 0C sur Γalgebre de Lie complexe α et par suite

α est reductive. Soit, reciproquement, V une variete complexe et compacte telle
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χ) Les varietόs considerees ici seront supposόes connexes et les champs de tenseurs

seront indόfiniment diίϊerentiables.
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