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UBER DAS GESCHLECHT UND DIE KLASSENZAHL
EINES RELATIV-GALOISCHEN ZAHLKORPERS
VOM PRIMZAHLPOTENZGRADE

YOSHIOMI FURUTA

Herrn Professor Katuzi Ono zu seinem 60. Geburtstag gewidmet

Fiir einen relativ-galoischen Zahlkérper K iiber k bezeichnen wir mit
G(KJk) die zugehorige galoische Gruppe und mit (K: k) dem Erweiterungsgrade.
Ferner seien K, K, bzw. K* die groBten, unverzweigten Erweiterungskérper
von K, die beziehungsweise die folgenden Eigenschaften besitzen: die galoi-
sche Gruppe G(K/K) ist abelsch; die galoische Gruppe G(K/K) ist im Zentrum
von G(K/k) enthalten; K* ist das Kompositum von K und einem iiber &
abelschen Erweiterungskérper. Dann ist (K: K) gleich der Klassenzahl von
K, die wir mit hy bezeichnen werden. Der Kérper K heie der unverzweigte,
maximalzentrale Erweiterungskirper von K in bezug auf k, und der Grad (K: K),
den wir mit 2z, bezeichnen werden, heiBe die zenirale Klassenzahl von K in
bezug auf k. Der Korper K* heiBle der Geschlechterkirper von K in bezug
auf k, und der Grad (K*: K), den wir mit gg, bezeichnen werden, heifle
das Geschlecht von K in bezug auf k. Man kann dann leicht sehen, daB
K> K> K* somit gx, ein Teiler von zgx, und zg, ein Teiler von 7y ist.
Eine explizite Formel des Geschlechtes gx, ist im allgemeinen von Furuta
[4] gegeben, und im Falle, da8 der Grundkérper k der rationale Zahlkorper
ist, und K iiber k abelsch ist, findet man in Frohlich [1] die explizite Struk-
tur der galoischen Gruppe G(K/k). In der vorliegenden Note zeigen wir:
wenn K iiber k zyklisch ist, so stimmt K mit K* iiberein, daher zx; = gx.;
wenn K galoisch iiber £ mit Primzahlpotenzgrade /™ ist, so gilt zx =zg,mod./.
Der letztere Satz wird im gruppentheoretischen Sinne als Dual eines
Ergebnisses von Yokoi [8] ansehen, daBl %, und die ambige Klassenzahl ag
von K in bezug auf k kongruent mod./ sind.
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