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QUELQUES PROBLEMES ^INTERSECTIONS
EN GEOMETRIE RIEMANNIENNE

PIERRE MARRY & JEAN-LOUIS VERDIER

Cet article constitue essentiellement un travail de mise au point. On y ex-
ploite systematiquement certaines idees de S. S. Chern (cf. [6]). Quelques pro-
gres ont ete faits dans la presentation des calculs, certaines formes differentielles
introduites par Chern apparaissant naturellement comme integrates sur les
fibres d'un fibre en spheres de formes classiques. Ces calculs se rattachent a
ceux de certains caracteres differentials.

Les auteurs se sont beaucoup inspire du travail fundamental de R. Bott
et S. S. Chern (cf. [3]) qui traite de problemes analogues en geometrie C-
analytique.

1. Element d'aire relatif

1.1. Courant de Dirac. Soient X une variete differentielle C°° de dimen-
sion n, Y une sous-variete de X de dimension p < n, Tx le faisceau d'orienta-
tion de X et /: Y —> X Γinjection canonique. Soit T un faisceau localement
libre de rang 1 sur X, egal a son inverse, induisant sur Y le faisceau d'orien-
tation de Y.

A toute p-forme differentielle Γ-tordue a support compact a sur X, le courant

de Dirac δγ de Y associe le nombre reel (δγ, a} = i*(a).
JY

Si a est fermee, ce nombre ne depend que de la classe de cohomologie a
support compact de a, done dF determine un element de Horn (H*(X, T),R).
La dualite de Poincare nous donne un isomorphisme Horn (H%(X, T),R) «

p ( j ? j ^ e t ) c o m m e j e s t localement libre, on a un isomorphisme

Eχtn-p (Tf Tχ) & Hn-P(χ9 H o m ( J ? Tχ)) = Hn-V(χ T ® Tx) .

L'image de <5F dans Hn~p(X, T ® Tz) est la classe jondamentale [Y] de Y
dans X (par rapport a T). Elle provient en fait d'un element de Hψ~p(X, Γ(x) Tx)
par le morphisme canonique Hψ-p(X, T (g) Tx) -> Hn~p(X, T (g) Tx).

Si V est un voisinage ouvert quelconque de Y dans X, [Y] a done des re-
presentants qui sont des formes diίϊerentielles fermees, a support dans V, et
T(g)Tx -tordues.
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