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Sur la notion de fonction multiplicative et quelques
problmes qui lui sont associ$s. II

Par Jean Lo.up V[AUCLAIRE
The Institute of Statistical Mathematics, Tokyo

(Communicated by Shokichi IYANA(A, M. J. A., May 12, 1987)

O. Cette note fair suite / une note de mme titre (voir [5]), oh un
certain hombre de rsultats taient dorm,s, sans dmonstration cependant.
Depuis lors, les dmonstrations des rsultats sus-mentionns, ainsi que
celles des rsultats noncs dans un certain nombres de notes, antrieures,
ont t publies en un travail d’ensemble (voir [6]).

1. Position du probleme.
a) Soit un ensemble de nombres de Beurling, i.e." un semi-groupe

norm par N(.), d’lment gnrique n, engendr par un ensemble P de
nombres premiers 1o. On suppose que Z(s), la fonction Zta de dfinie par

1Z(s) n N(n)
air une abscisse de convergence gale 1. Dans un tel semi-groupe, les
notions de divisibilit sont dfinies immdiatement, et on utilisera par con-
squent les notations en usage dans le cas des entiers strictement positifs.

b) Suite qui-sommable. Si d e , on note I l’application -{0, 1}
dfinie par"

I(n)--1 si d divise n, ce que l’on notera
=0 sinon.

Soit F l’ensemble des combinaisons linaire finies, coefficients rels,
d’lments de la forme I, i.e."

" e F si et seulement si " s’crit
’(n)-- aI(n), IN(d)!< +oo, a e R.

Definition. Une application a" 7-*C est qui-sommable si pour tout
e 0, il existe ]0 tel que si " e F et " vrifie

Ir(n)l <], on air limsup Z(a) -1 I’(n)lla(n)llimZ(a)-
e --) e Y(n)

c) Darts le cas des entiers strictement positifs, M. K. H. Indlekofer a
donn la dfinition suivante

Definition. Une application b" N*---C est uniformment sommable si

limsup 1-- Ib(n)l=O.
K+oo xl X

M. K. H. Indlekofer a utilis cette notion pour tendre des rsultats dans
P. D. T. A. Elliott, H. Daboussi (voir [3], [2], [1]) portant sur la thorie des
fonctions multiplicatives. La mthode de l’auteur prcit repose essentiel-


