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52. Sur la théorie des suites presque-périodiques. 11
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On poursuit ici 'exposé de résultats commencé dans la note I de méme
titre.

8. Soit f un élément de B.p.p. et F' un élément de _L(Z, dm) qui lui
est associé (par I’isométrie décrite dans le théoréme 2 de (I)). Il est connu
que I’on peut construire une suite de polyndmes de Bochner-Fejer X, telle
que: Fx X, tend vers F dans _L(Z, dm), ([1]), * représentant 1’opérateur de
convolution. En terme de B.p.p., ceci s’énonce: il existe une suite de
polyndémes trigonométriques & fréquences appartenant & I’ensemble des
fréquences de f, qui tend vers f dans B.p.p.

Un examen de la méthode pour établir ce résultat montre qu’elle se
ramene en fait & considérer G,, le groupe associé a f (voir (I)-3), et le dual
de G, é,, qui s’identifie & @,¢,(,, Z4, de plonger éf dans @;¢ ;) Q2 dont on
extrait une base dénombrable C. A C, on associe K;=[[,cc P,, ou P, est
le dual de Q,, compact, et K, est aussi compact. Dans K,, on approche la
fonction caractéristique d’une suite de voisinages de 1’élément neutre,
décroissante, par des polyndmes de Bochner-Fejer ; on régularise F' par le
moyen de cette suite d’approximations, et il est connu que la suite des ré-
gularisées converge vers F' dans _L(K,, dmg,) ([2]), (dmg,étant la mesure
de Haar induite sur K, par dm), ce qui en fait revient & une convergence
dans _L(Z, dm).

Le fait que G=][],Z, soit profini permet d’améliorer nettement la
procédure ; en effet, & toute suite de voisinages ouverts et fermés de 1’é1é-
ment neutre correspond une suite de polynémes trigonométriques, qui sont
les fonctions caractéristiques de ces voisinages, et le fait de régulariser par
les fonctions caractéristiques d’une suite décroissante de tels voisinages va
définir une martingale sur (G, dm,;). Comme on I’a déja vu, ([3], par
exemple), les suites de B.p.p. associées & _L(G, dm,) sont les suites limite-
périodiques. D’oli, par exemple:

Théoréme 8. Soit f une suite limite-périodique, et N, une suite d’en-
tiers vérifiant :

(@) N, divise N,.,,, (ke N¥*),

(b) Pour tout p premier, lim,_ ... v,(N)=+oco, o2t v, est la p-valua-
tion.

Sott alors t un élément de G; on définit t, par: t, est le seul entier
vérifiant

0<E, <Nisss



