
No. 5] Proc. Japan Acad., (il, Ser. A (1985) 149

Representations l.adiques assocides aux
invariants cyclotomiques

Par Jean-Francois JAULENT
Universit de Franche-Comt, Facult des Sciences

(Communicated by Shokichi IYANA(A, M. J. A., May 13, 1985)

1. Introduction. On sait qu’il existe des relations prcises entre
certaines representations galoisiennes donnes par la thorie du corps de
classes, la thorie de Kummer, ou la K-thorie des corps de nombres. Le
but de cette note est de comparer les caractres des representations 1-
adiques attaches aux invariants cyclotomiques de divers modules clas-
siques intervenant dans ces theories" groupes de classes, de radicaux, ou
de symboles. Les identits obtenues reposent sur la notion de suite para-
mtre, qui permet d’en ramener la dmonstration l’tude de modules
finis, dfinis / chaque tage fini de la tour cyclotomique. Les dtails
paratront dans [2].

2. Notations. Nous notons un nombre premier impair, K un corps
de nombres algbriques contenant les racines /-imes de l’unit, K
-----[..)eNK la tour cyclotomique sur K (avec la convention [K" K]--l), 1-’
_.z le groupe de Galois Gal (Koo/K), et A--Z[[?--I]] l’algbre d’Iwasawa
associe. Nous supposons que K est ablien sur un sous-corps F, de degr
d--[K" F] tranger / l, et nous notons z/ le groupe ablien Gal (K/F) ou
plutSt son relvement canonique Gal (Koo/Foo) dans Gal (Koo/F). Tous les
caractres considrs ici sont des caractres de / valeurs dans Z, i.e.
des lments de l’anneau Rz()des caractres/-adiques virtuels du groupe

L’ordre d de tant pris inversible dans Z, l’anneau Rz() est muni
d’un produit scalaire

(, >---- (l/d) (r)q(r-1)
(pour lequel les caractres irrductibles sont deux/ deux orthogonaux, de
carr scalaire d--(,)--deg), et l’algbre Z[] est un produit direct
d’anneaux locaux complets de valuation discrete Z[zl]e--Z" les idem-
potents primitifs e- (1 / d) ez (v)v-1 sont associs aux caractres/-adiques

irrductibles de z/, et chaque facteur isotypique Z s’identifie l’anneau
local des entiers d’une extension ablienne non ramifie de Q, de degr

[Z" Z] deg .
3. Structure des A[].modules. La dcomposition semi-locale de

l’algbre de groupe Z[z/] se propage l’algbre d’Iwasawa gnralise A[],
chaque facteur isotypique /=Z[[’-1]] tant un anneau local rgulier de
dimension 2, et un /-module libre de dimension d. Si donc X est un


