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36. Suites limite.priodiques et thdorie des nombres. IX
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1. Introduction. Une fonction arithmtique multiplicative est
une application N*--C vrifiant f(1)=l et f(mn)=f(m).f(n) si (m, n)
--1.

On salt que l’existence d’une moyenne arithmtique non-nulle
M(f)=limx/ (l/x) ,,<_ f(n) assortie d’une condition limitant la
croissance de If(n)l est quivalente k l’nonc suivant"

(A)" Pour tout c0, les quatre sries suivantes
f(p)-- 1 f(p)- 1 f(P)

p f(p)-l[c

[f(P) a>l fix4,

sont convergentes et pour tout p, l’expression =o(f(p)/p
non-nulle, p d4crivant l’ensemble des nombres premiers.

(Pour un expos4 gnral, voir [1], off la plupart des rsultats
obtenus ce sujet son prsents.)

Dans le cas off les conditions (A) svn saisfaites, la fonction f est
limite-priodique au sens de Besicovich pour l’exposant q. Les seules
am41iorations possibles pour ce genre d’4nonc ne peuven porter que
sur la limitation de la croissance de If(n)], et il est tentant de chercher
une condition minimale. Aoutons aussi que l’on a cherch4 une
m4thode d’4tude de ce genre de question dans un cadre d’analyse
onctionnelle. (Pour une rponse partielle, voir [2].) Enfin, men-
ionnons que tous les beaux r4sultats qui ont 4t4 4tablis pour les onc-
tions multiplicatives sur les entiers, poss4dant une moyenne non-nulle
et satisfaisant une bonne condition de limitation de croissance de
leur module, n’ont pas permis d’41ucider le sens des conditions (A),
qui peuvent se dfinir pour n’importe quel systme d’entiers gnralis4s
de Beurling.

On se propose ici de presenter un r4sultat ce sujet ainsi que le
principe de d4monstration essentiellement nouveau suivant lequel
s’tablit, qui semble assez bien rpondre aux poccupations ci-dessus
exposes. Pour des raisons de commvdit4 et de clart, on se restreint
au cs des fonctions multiplicatives une variable sur les entiers
ordinaires, avec al. Prcisons cependant que la mhode es
gnrale et qu’une version tendue du rsultat ici prsen figurera


