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1. Introduction. On considére I’équation suivante ;
1.1 i a,(x)ou/0x,=u,
j=1

ou tous les coefficients sont analytiques dans un voisinage de 'origine
de C*. On suppose, de plus, que a,(00=0 (j=1,2, ---,n). Ici on se
propose d’étudier deux problémes suivants pour (1.1):

Probleme 1. Existence d’une solution u(x) =0 analytique a l’ori-
gine.

Probleme 2. Existence d’une solution de la forme x- - - x2~H(x)
avec (ay, - - -, a,) € C*, H(x) étant une fonction analytique=0.

Soient 2,, - - -, 1, les valeurs propres de la matrice d(a,, - - -, a,)/
o(x,, - -+, ,) (0) et 4 'enveloppe convexe de {4,, - -+, 1,}. Alors on voit
qu’il faut exister un multi-indice (v,, - - -, v,) € N* tel que:

1.2) STua,=1,

i=1
pour que le probleme 1 soit affirmatif, ou N:NU{O}. Mais, comme
on le voit facilement, (1.2) n’est pas suffisante en général. En effet,
I’équation suivante donne un contre exemple : z%0u/ox -+ (x+ y)ou /oy =1u.
Une raison a cela est que dans ce cas ot 0e 4. En effet, on peut
démontrer le théoréme suivant.

Théoréme 1.1. Supposons que 0& A et que (1.2) soit vraie pour
un certain multi-indice (v,, - - -,v,) € N*, alors nous pouvons trouver
une solution analytique %0 de (1.1).

Dans le cas ol 0 & 4 la situation n’est pas compliquée tellement
pour le probleme 2. Tout d’abord, remarquons que nous pouvons
toujours supposer, sans perdre la généralité, que les coefficients aient
la forme
1.3) a;(@)=2,x;+¢;;,,+ A ()
par un changement de variables, ot ¢;=1 ou 0 et A,(x) s’annule a I’ori-
gine avec un ordre>2. Nous avons les deux propositions suivantes;

Proposition 1.1. Pour que (1.1) admette une solution de la forme
x5t - - - aprH(x), il est nécessaire que a;=0 si e;#0 ou bien A;(x) ne s’an-
nule pas modulo x,, pour j=1, - - ., n.



