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91. Extence de Solutions Locales Innr Quelques
Olrateurs Dijdrentiels

Par Mutsuhide MATSUMURA
Universit de Kyoto

(Comm. by K. KUNUGI, M.J..k. July 12, 1961)

1. Introduction. Nous savons que l’quation aux drives par-
tielles:

P(z,D)u--f
n’admet pas toujours une solution (locale) pour toutef donn4e (voir
[5]). Les travaux r4cents de M. L. HSrmander [2], [3] ont lucid
cette situation de la manire suivante:

Soit C_(x,D)la partie homogne d’ordre 2 m-1 dans le com-

mutateur P(z, D). P(x, D)--P(x, D). P(x, D) o5 P est l’orateur
obtenu en prenant la conjugaison complexe des coefficients de la par-
tie principale P de P.

a) I1 existe un voisinage --{x;x--x](} d’un point x tel
que l’quation P(z, D)u=f admet toujours une solution ueL() pour
toute f eL(9), si P(x,D) satisfait deux conditions suivantes

0
#0 pour tout #0.’

2 0n ut trouver un polyn6me Q(x,) de degr6 m--1 en tel
qu’on ait

C_,(, )-Q(x, )P(x, f)+Q(x, )P(, )
dans un voisinage de et pour tout f.

b) Pour que l’quation P(,D)u=f ait une solution
pour toute f(), il faut que C_(x, )-0 si P(, )-0
Le but de cette Note est d’tendre les rsultats ci-dessus en inter-
prtant du point de vue des caractristiques. Plus prcisment, M.
HSrmander a trait des orateurs caract4ristiques simples relles.
Par contre, nous traiterons des orateurs caract4ristiques mul-
tiples relles. Mais nous sommes obliges en essence de nous borner
au cas off les multiplicits sont invariantes par rapports

2. Commenons par le cas lmentaire et d’ailleurs fondamen-
tal:

L-- --iHl
Ot

o H est un orateur integral singulier de classe

1) d6signera dans la suite toujours un vecteur rel.


