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45. Zur konformen Abbildung zweifach zusamen-
hdangender Gebiete, II.

Von Yisaku KOMATU.
Institut fiir Mathematik, Kaiserliche Universitit zu Tokyo.
(Comm. by S. KAKEYA, M.I.A., May 12, 1945.)

A. Einige spezielle Abbildungsfunktionen. (Fortsetzung. )"

1. Grunskysche Spezialfunktion 8(z; z).

Grunsky hat in seiner schtnen Arbeit® verschiedene tiefliegende Resultate
beziiglich der konformen Abbildung allgemeiner endlich-vielfach zusammenhin-
gender Gebiete hergeleitet, mit welchen wir uns spiter niher im Einzelnen be-
schiiftigen wollen, Darin spielen gewisse spezielle Funktionen die wichtige Rolle
von Extremalfunktionen. Wir sollen zuerst u. a. die von ihm eingefiihrte Funk-
tion 8(2;2,) bei unsrem Falle des zweifach zusammenhsngenden normalen
Grundgebiets B spezialisieren,

Die im R analytische Funktion 8(z; %) mit einem Parameter z(g<!z |
<1) werde defimtionsgemifl durch folgende Eigenschaften charakterisiert: sie
verhalte sich in R regulir und eindeutig, verschwinde nirgends bis auf eine
einzige einfache Nullstelle z,, besitze ferner konstante Absolutbetriige auf beriden
Randperipherien |z|=¢ und |z|=1, welche mit H, bzw. H, bezeichnet werden
sollen, und werde schlieBlich an z so normiert, daB ihr erster Laurentscher
Koeflizient an 2, gleich 1 sei, d. h. in unsrem Falle z>sc so, daB ¢'(z; z,)=1
sei.

Fiir derartige Funktionenklasse bleibt noch eine Wilkiirlichkeit ibrig, nim-
lich die Umlaufszahlen 7, und o beziiglich |z |=¢ bzw. |z|=1:

me= f:d arg 8(z; 2), 'm=—217§d arg 8(z; 2).

| zl=q Iz =1

Da aber jede Funktion 8(z; z) eine einzige einfache Nullstelle besitzen mul}
und folglich das Bildgebiet von B immer den Punkt =0 gerade einmal tiber-
decken muB, so bleibt dazwischen die Relation

mo+mi=1
notwendig bhestehen. Sie enthilt also weiter im wesentlichen einen einzigen
Parameter. Bezichnen wir insbesondere beide speziellen Funktionen unter ihnen,
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