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(Comm. by Z. SUETUNA, M.Z.A., Feb. 12, 1954)

Le but de notre recherche est de discuter la structure des
ensembles ordonns et dnombrables, et de rsoudre quelques pro-
blames de M. A. Denjoy sur l’numraion ransfinie.

1. Soit R l’ensemble de tous les nombres rationnels, ordonn
par rapport h l’ordre naturel. Pour un sous-ensemble E de R, nous
dirons qu’un point de E est isolh au sens de l’ordre, s’il est un
lment isol rapport l’ordre naturel et nous dsignons par (E)
l’ensemble de tous les points isols de E au sens de l’ordre. Encore,
nous posons

(E)=E-(E),
et par l’induction transfinie, nous dfinissons +(E)(a < $2) comme
il suit,

8 (E)--8 (E),
:(E)- (-’-(E)), si a est isol,

l-i t)(E), si a est limite.

2. Or, s’il existe un nombre ordinal v tel que )(E)=0, nous
dirons que E est quasi-clairsem, et en particulier, si nous avons
t(E)=0, nous dirons qu’il est isolb au sens de l’ordre.

Encore, quand tout sous-ensemble non vide de E contient au
moins un point isold au sens de l’ordre, nous dirons qu’il est clair-
sem$ au sens de l’ordre.

Un sous-ensemble clairsemd de R au sens de l’ordre est quasi-
clairsem, et un sous-ensemble quasi-clairsem de Rest clairsem,
mais ces inverses ne sont pas ncessairement vraies. Or, nous
avons la

Proposition 1. Un sous-ensemble clairsem, de R, qui est ferm
dans le ligne L des nombres rbels, est aussi clairsemb au sens de
l’ordre.

3. Pour un sous-ensemble E de R, nous considrons l’inter-
valle ferm [a, b3 ) du ligne L qui remplit les conditions

(3.1) [a, bJE est quasi-clairsem,

1) Pour deux nombres rels a, b (a b) finis ou bien infinis, [a, b] (ou bien (a, b))
dsigne l’ensemble des hombres x rels et finis tels que a x b (ou bien a<x<b).


