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118. Sur le Thorb.me de Plancherel

Par Shin-ichi MATSUSHITA
(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., July 12, 1954)

1. Le but du present article est d’exposer une formule gnra-
lisle de Plancherel dans un groupe localement compact, qui n’est
ncessairement ni unimodulaire ni ablien; le mme subjet ut dj
tudi par l’auteur, toutefois, un lapsus s’est gliss dans l’nonc
du thorme central, qu’il faut remplacer par Thorme C dans ce
travail." Une dmonstration trs simple du thorme de Plancherel
pur un groupe ablien sera donne dan le paragraphe 5.

2. Soit G un groupe localement compact muni de la mesure
de Haar gauche dz et de la onction mondulaire p(x)telle que

dx--(x)dz : l’lment neutre sera not e. On notera L( l’es-
pace vectoriel norm des fonctions continues support compact
dfinies dans un espace localement compact (.), par L/( le cSne
positff de L( ), et par L(. l’adhrence uniforme de L( ), qui
se compose des f telles que f(x) tende vers zro lorsque x tend
vers l’infini. On dsignera encore par L(G) (resp. L(G)) l’ensemble
des onctions sommables (resp. de carr sommable) sur G pour dx;
L(G) constitue alors une algbre de Banach par rapport au produit

de composition, fg(x)=ff(y)g(y-x)dy.
En dsignant par P(G)(ou Po(G)) l’ensemble de toutes les fonc-

tions continues (resp., de plus, des normes 1) de type positif, on
voit facilement que Po(G) orme un sous-ensemble convexe, aible-
ment compact de P(G) et donc possde l’ensemble des points extr-
maux, not V, qui engendrent linairement Po(G) tout entier: on
appelle espace de caractres de G, not Vo, l’ensemble dfini par V
-t, ou V est l’adhrence faible de V et fonction zro. Autre-
ment dit, Vo est l’ensemble des fonctions lmentaires (c’est-h-dire,
fonctions de V-0) et leurs limites faibles distinctes de 0. Notons
alors le fair important;

Thorme A (M. Godement). A toute fonction g(x) de P(G) est
associhe au moins une (et une seule, si G est ablien) mesure

dfinie sur Vo, borne positive et de la norme [Itll-fdt--g(e), telle

qu’on ait pour toute f de L(G),
o

1) S. Matsushita: C.R. Acad. Sci., Paris. 955-957, 1056-1057 (1953). Dans ces
Notes, on doit employer limj__ dzf au lieu de ,f d (voir le paragraphe 4).

2) On aura soin de ne pas confondre notre p(x) avec celle A(x) au sens de M.

Weil) on a ()=A(x)-1.
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