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117. Sur les Espaces Complets et Régulierement Complets. I

Par Kinjiro KUNUGI, M.J.A.
(Comm. July 12, 1954)

1. On sait que plusieurs théorémes fondamentaux de la théorie
des ensembles de points dans les espaces euclidiens restent valables
pour les espaces métriques complets. Ainsi, dans les espaces métri-
ques complets, tout ensemble ouvert non vide est de seconde catégorie,
c.-a-d., n’est pas une réunion d’une famille dénombrable d’ensembles
non denses.® D’autre part, si un espace métrique complet est
dense en soi, il contient toujours des ensembles mesurables (B) de
la vraie classe o, a étant un nombre ordinal quelconque de la pre-
miere ou deuxiéme classe de Cantor,” et des ensembles analytiques
non mesurables (B).*

Mais, tout récemment, MM. L.W. Cohen,” C. Goffman,” et R.
Sikorski® ont réussi a franchir encore la limite des espaces métri-
ques et ils ont établi presque toute la partie de la théorie des en-
sembles de points dans les espaces plus généraux. Le but de cette
Note est de compléter les résultats de ces auteurs surtout pour la
partie qui concerne au théoréme de Baire et ’existence des classes
des ensembles.

2. D’abord préecisons les espaces généraux que nous allons con-
sidérer et définissons la notion d’étre complet pour ces espaces.

Définition 1. Considérons un espace R ou la topologie est don-
née par un systéme de voisinages satisfaisant a la condition (A) et
(C) de F. Hausdorff.® Soit p un point de R. Si le systeme de voi-
sinages du point p ne satisfait pas a I’axiome (B) de Hausdorff, nous
disons que la profondeur de R au point p—que nous désignerons
par o(R, p)—est égale a zéro. S’il existe un voisinage de p qui est
contenu dans tous les autres voisinages de p, nous disons que (R, p)
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