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Une onction f(x) sera appele convexe dans un intervalle ouvert
(a, B) si elle satisfait l’ingalit

( x/ ) < f(x) +f(y)f \-- , 2

pour x, y(a, /). A. Ostrowski a dmontr1) qu’une onction
convexe est continue si elle est bornde suprieurement sur un en-
semble de mesure positive. Evidemmen, une oncion convexe
peut-re bornde infrieuremen sans tre continue.

En effe, soi g(x) une foction discontinue saisfaisan l’qua-
ion oncionnelle

x/y

2

Si p(x) est une onction convexe dans (-, ), la onction

est convexe. Si l’on prend, par exemple, 9(x)e, f(x) est dis-
continue et bornde infrieurement.

D’autre part, A. Ostrowski a ddmontrd, concernant l’quation
onctionnelle

(m) + + y),
le hdorme suivant:

Une fonction g(x) satisfaisant & cette $quation est nScessairement
continue, si elle ne prend, sur un ensemble de mesure positive, aucune
valeur entre deux hombres.

On peut ddmontrer de la mme manire) que cette conclusion
subsiste encore pour la solution de (II).

Si l’on a (III) quand x, y et x/y appartiennent en mme temps
l’intervalle (a, B), nous dirons qu’une onction g(x) satisfait

(III) dans (a, B ). On peut alors noncer ]e thdorme suivant:
Supposons que g(x) satisfasse & (III) dans (a, B) et ne prenne,

sur un ensemble E de mesure positive, auaune valeur entre deux hom-

bres. Si l’on a 3a</, 0</, g(x) est continue dans (a, /) (par
suite elle est gale Ax). Si l’on a 2a</!/3a, et si E est contenu
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