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(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., Dec. 13, 1954)

6. Les paragraphes 6---8 traitent de la recherche d’un type
de la dualit au sens de M. L. Pontrjagin sous la manire analogue
comme dans les paragraphes prcdants; pour ce type de la dualit
il n’en est plus du tout de mme que les types tudis jusqu’
present. En effet, pour un groupe localement compact (1.c.) ablien
G, le thdorme classique de Pontrjagin peut s’crit

(6.1) G (L((P(L(G)))),2
oh L(G) d6signe l’algbre de Banach involutive des fonctions somma-
bles sur G (pour une mesure de Haar), algbbre munie du pro-
duit de composition, de la norme d’espace L et de l’involution

ff*, f*(x) --f(x::. Ici on sait que (L(G)) n’est autre chose

que le groupe dual G de G. Tousles caractres :g, ) G, appartin-
nent A(G) et d’aprs la thdorie de M. J. yon Neumann, ils forment
une base de la structure d’espace vectoriel sur A(G).

D6sormais quand nous parlerons d’un groupe G, il sera toujours
consid6r6 comme un groupe 1. c. ab6lien, ainsi naturellement max.
p. 1o.; nous avons automatiquement o(R) (R), et

Or, nous avons dfini (R) et (R)0; eomme sous-groupes topologiques
du groupe preompaet (R)(G), muni de la topologie spare (induite
par la convergence simple sur A(G)) dfinie par (3.1)plus haut:
mais il est possible de munir (R) lui-meme d’une nouvelle topologie,
qui rendra les m6mes services que la opologie du groupe bi-dual

G. Soient K une partie compacte de G=(L(G)), muni de la
topologie usuelle comme le groupe dual, 5) et un nombre > 0 quel-

1) 2) S. Matsushita: Sur quelques types des thormes de dualit darts les groupes
topologiques, Proc. Japan Acad., 30, 849 (1954). Nous raisons usage des rdsultats et
des notations de cette Note.

3) Si G est non abdlien, une mesure de Haar sur G sera en gdndral supposde b

gauche et f*(x)=(-:)(x), oh dx-=(x)dx.
4) Lorsqu’on parle d’un caractre x, il sera toujours supposd d’etre continu.

5) La topologie usuelle de ( (topologie de Pontrjagin) est dfinie par le systme
ondamental de voisinages de chaque x e ( tels que

(* v(F, e)=[z’; x’(x)-z(x)[ <e pour tout xF},
oh F ddcrit une famille quelconque de compacts de G; cf. e. g.
L. H. Loomis: Abstract Harmonic Analysis, 34C. Princeton (1953).


