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197. Des Groupes Linaires Irr.ductibles et la
Gom&rie Difrentielle
Par Sh6shichi KOBAYASHI

(Comm. by Z. SUETUNA, M.J.A., Dee. 13, 1954)

1. Notations. Soit Gun groupe de Lie connexe op6rant transi-
tivement et effectivement sur une vari6t6 V, H le groupe d’isotropie
en un point p de V et H sa composante connexe de l’identit6. Soit

Hle groupe d’isotropie lin6aire en p. (H peut 6tre consid6r6 comme
une representation lin6aire de H. Cette repr6sentation est biunivo-
que, s’il existe sur V une connexion affine invariante par G.) Soient. et les algbres de Lie de G et de H respectivement.

Th6orme 1. Si H est irrdductible et si est rductive dans
dans le sens de Koszul [2, alors le normalisateur connexe N(H) de
H dans G coincide avec H’N(H)--H.

D$monstration. Le sous-ensemble N(O) de d6fini par

N()= [x ; Ix, ]c}
est une sous-algbre de qui engendre N(H). Puisque est rduc-
ive dans , il existe un sous-espace vectoriel m de 6 eel que:

-+, m-0, [, m]C m.

Si l’on d6finit un sous-espaee n par

n-- m N(O),
on a

N()-O +., -0, [,.=0.
Puisque est r6ductive dans , il existe un sous-espace vectoriel
de m tel que:

D’autre part, cause de l’irr6ductibilit6 de on a

[,
Donc n=0, c.q.f.d.

Th6orme 2. Si H est irr$ductible et si et sont rductives
dans , alors G est semi-simple.

Dmonstration. Par hypothse, et se d6composent de la
manire suivante:

=[, +c, [, c=o

[, et , sont semi-simples et c et b sont les centres de et
de respectivement. Nous allons d’abord d6montrer que b[g, .


