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192. Sur les Espaces Complets et Rguli.rement Complets. II

Par Kinjirb IUNUGI, M.J.A.

(Comm. Dec. 13, 1954)

1. Dans la Note "Sur les Espaces Complets et R6guligrement
Complets. I", ) nous avons introduit ]a notion des espaces rang6s
complets qui est une g6n6ralisation des espaces m6triques complets.
En effet, pour qu’un espace m6trique soit complet il faut et il
suffit qu’il le soit lorsqu’il est consid6r6 comme un espace rang6.
Mais, d’autre part, d’aprgs un th6orme de A. Tychonoff, tout espace
localement bicompact est hom6omorphe gun ensemble de points
d’un espace R des fonctions y=f(x) valeurs contenues dans l’inter-
valle: 0yl, d6finie pour tous les 616ments x d’un ensemble r de
la puissance assez 61ev6e. De 1, on peut voir facilement que tout
espace localement bicompact peut tre regard6 comme un espace
rang6 complet. Donc, notre th6orgme I 3a englobe l’6nonc6 suivant:
dans un espace localement bicompact, ou dans un espace m6trique
complet, tout ensemble ouvert non vide est de seconde cat6gorie.)

2. Consid6rons ensuite les axiomes de s6paration pour les
espaces rang6s complets. Nous avons d6jg donn6 deux exemples
des espaces rang6s complets qui sont non m6trisables. Remarquons
qu’il existe des espaces rang6s complets qui sont partout irr6guliers

(donc des espaces non uniformisables).) En voici un exemple:
Exemple 3 (Urysohn).6 Consid6rons le plan euclidien g deux

dimensions, dont les points p peuvent tre exprim6s par leurs
coordonn6es x, y’p=(x, y). Modifions la topologie habituelle g la

manire suivante. Soit po-(Xo, yo) un point quelconque, ttant
donn un entier non-ngatif n (n--0, 1, 2,...), dsignons par U(p)
l’ensemble de tous les points (x, y) du plan dont deux coordonn6es
x, y satisfont deux conditions suivantes:

(x--xo)+(Y--Yo)<l/(n+l), YYo sauf le cas off x--xo.
Pour le plan muni de cette topologie (qui est dvidemment irrdgu-

lire partout), prenons comme , (n=O, 1, 2,...) la amille de tous
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