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50. Application de la Mthode des ESpaces Ranges
d la Thorie de l’Int$gration. I

Par Kinjir5 KUNUGI, M.J.A.
(Comm. April 12, 1956)

1. Pour g6n6raliser la notion des espaces m6trique (ou dis-
anci6s), nous avons introduit les espaces rang6s. ) Dans cette Note,
nous allons montrer comment nous pouvons appliquer cette notion

d6finir les intdgrales.
Pour fixer les idles, consid6rons les fonctions valeurs rdelles

y---f(x) d’une variable r6elle x, d6finie sur l’intervalle a,b]-.ax
b], off a, b son deux hombres r6els quelconques tels que a <b.
:Nous disons qu’une fonction valeurs finies f(x) est en escalieP
s’il existe un nombre fini des points de division a, a,..., a._ els
que

ao=a<al<a< < an-l< an=b
et que f(x) soit constante dans chacun des sous-intervalles ouverts
a_l<x<a, i=l, 2,. ., n. Posons f(x)= a pour a_<x<a. La
otalit6 des fonctions en escalier sera d6sign6e par s. Cette classe
des fonctions joue le rSle de celle des fonctions 61mentaires au
sens de M. M. Stone. 8) En effet, en posant

( 1 ) E(f)= (x)dx= N o(a,-a_)

nous pouvons voir les trois propositions suivantes qu’on peut regarder
comme axiomes de l’int6grale.

(I) cf, f/g et [f[ appartiennent s ds que f,g appartiennent
s (c 6rant un hombre r6el fini quelconque). E es une op6ration
valeurs r6elles finies d6finie sur s. On a

E(cf)--cE(f), E(f+g)--E(f)+E(g), E(lfl)O.
(II) Si les fonctions f., (n=l, 2,...) et f appartiennent e et si

l’indgalit Ifl . Ifl a lieu, on a E(Ifl)
n=l n=l

(III) La constante f(x)-I (axb) appartient h e. M.M. Stone a
inroduit d’une manire abstraite (en appelant onction lmentaire
oute foncion d’une classe donne d’avance qui satisfait / trois
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