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129. L’Intdgrale (E. R.) et la Thorie des Distributions

Par Shizu NAKANISHI
(Comm. by K. KUNUGI, M.I.A., :Nov. 12, 1958)

Dans cette Note, nous montrerons trois propositions suivantes:
Proposition 1. Si f(x) est une fonction int$grable (E. R.) dfinie

comme une fonction-limite d’une suite fondamentale satisfaisant la
condition 3 dans un intervalle [a, b, et si g(x) est une fonction

variation born$e dans [a, b, f(x)g(x) est galement une fonction
intgrable (E. R.) ddfinie comme une fonction-limite d’une suite fonda-
mentale satisfaisant la condition [3, et on a, en d$signant par

F(x) une intgrale (E. R.) indfinie de f(x),

(E. R.)ff(x)g(x)dx--F(b)g(b)--(s)f F(x)dg(x).
Proposition 2. Si f(x), oo < x < +oo, est une fonction locale-

ment int$grable (E. R.) d$finie comme une fonction-limite d’une suite

fondamentale satisfaisant ( la condition 3,) la fonction

f(e)-(E. R.)ff(x)e(x) dx, (),

est une distribution d’ordre

_
l.

Proposition 3. Si T() est une distribution rdelle dfinie dans
l’espace euclidien de dimension 1, quel que soit l’intervalle Io, il
existe une suite fondamentale u--{V(Fn, ,; g)} telle que

ffn(X)(x)dx--T() pour toute (o).lim

Lemme 1. Soit u-- V(F, "n; f.)} une suite fondamentale qui

satisfait la condition [3. Alors, pour toute fonction g(x) monotone
non dcroissante et borne, g(x)l<2 (a un entier positif), il existe une

1) Une fonction f(x) est dit intgrable (E. R.) si f(x) est dfinie comme une
fonction-limite d’une suite fondamentale [V(F, ,; f.)} jouissant de la propridtd P*.

Nous dsignerons l’intgrale (E. R.) d’une telle fonction f(), c.--d, lim f()d

par (E. R.) f()d. Voir K. Kunugi" Application de 1 mgthode des espaees rngs

i 1 hgorie de l’intggraion. I, Proe. Japan Aead., 2, 21g-220 (1996).

.) [8]" Pour toug intervalle

voir 8. Nakenishi: 8ur la dgrhration de l’intgrale (E. R.) ind6finie. I, Proe. Japan
Aead., ,, 199-204 (1998).

8) M. H. 0kano donng eete formule l’autre condition darts 1 Note: Multi-
plieation of (E. R.)-integrable functions, Proe. Japan Aead., ,, g8-586 (1998).

4) C.-i-d. il existe, pour tout
sur lequel f() es dgfinie eomme une fonetion-limite d’une suite fondamenale satis-
faisant la condition [3 et jouissant de la proprit6 P*.


