
No. 1] 31

7. Sur les Topologies des Espaces de L. Schwartz

Par Tameharu SHIRAI
(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., Jan. 12, 1959)

Dans cette Note, nous donnerons une rgle de construction de la
plus fine vritable-topologie des vritable-topologies qui sont moins fines
que la pseudo-topologie donn, et montrons que la vritable-topologie
induite de la pseudo-topologie est la topologie qui preserve la famile

des transformations continues, et que la vritable-topologie c induite
de la pseudo-topologie de (.q)) sera strictment plus fine que la vritable-
topologie c, de (_q)), qui a t donne par M. L. Schwartz.

1o Nous pouvons dmontrer facilement le thorme suivant:
ThorSme 1. Soit c une topologie monotone de l’espace X et on

d$note par A la fermeture de l’ensemble A par rapport ( la topologie

c6 et soit c6 Ia topologie qui a

A-- F

comme la fermetuve nouvelle de A. La $opologie ales proprits
suivantes:

(i) c est monotone, et A _A,
(ii)
(iii) . _
(iv) si satisfait la condition que _A, est la topologie la
plus fine des topologies qui soient moins fines que c en ayant la
propri$t$ que toutes les fermetures sont fermdes.

D$finitions. La topologie qui a la proprit que routes les ferme-
tures sont fermes s’appelle vgritable-topologie et la topologie qui n’a
pas la proprit ci-dessus s’appelle pseudo-topologie. Si c6 est une

pseudo-topologie monotone, la topologie donne dans le Thorme 1
s’appelle la v$ritable-topologie induite de la topologie .

Thorme 2. Si T est une transformation continue ()) de X
dans Y, T est continue (c6) aussi. R$ciproquement, une transforma-
tion T arbitraire mais continue () est continue (c6) aussi, si est

monotone et a la proprit5 que toute fermeture () A contient A.
(Remarque: T n’est pas ncessairement linaire.)

En effet, si A est ferm (), A est un des F tel que F(F[JA),
et donc AA, c’est--dire A est ferm (). Par consequent, quand

1) Voir L. Schwartz" Thorie des Distributions, 1, 24, 67.
2) Ce signifie que Test continue par rapport la topologie c.


