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16. L’Intgration des Fonctions d Valeurs Vectorielles
d’aprs la M$thode des Espaces Rang.s

Par Hatsuo OKANO
Universit d’0saka

(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., Feb. 12, 1959)

En utilisant la th6orie des espaces rang6s, Prof. K. Kunugi a
introduit une nouvelle d6finition de l’int6grale (qu’on appelle l’int6grale
(E. R.))des fonctions valeurs r6elles.’) Dans la pr6sente Note nous
consid6rons les fonctions / valeurs vectorielles et l’int6grales (E. R.)
de telles fonctions.

1. Espaces vectoriels ranges. ]tant donn6 un espace R oh la
topologie est donn6e par un systme de voisinages satisfaisant/ l’axiomes
(A), (B) de F. Hausdorff,2) on dit qu’il est un espace rang ) s’il existe
une famille des voisinages (n-0, 1, 2,...) qui satisfait/ la condition:
( a Pour tout voisinage v(p) du point pet pour tout entier positif n,
il existe un entier m, m>_n, tel qu’il existe un voisinage u(p) apparte-
nant / la famille et qui est contenu dans v(p). Un voisinage d’un
point p sera dit de rang n, s’il appartient la famille n.

On dit qu’un espace rang6 R est un espace vectoriel rangd q,$el

s’il satisfait / deux conditions suivantes:
(1) Rest un espace vectoriel sur le corps des nombres r6els.
( 2 ) R est un groupe rang6 ) comme un groupe additif: tout voisinage
v(p) du point p de rang n est exprimable de la manire:

v(p) v+p,
off V est un voisinage du point 0 de rang n.

tant donn6 un espace vectoriel rang6 r6el, pour une suite mono-
tone d6croissante de voisinages

Vo+Po V+p
_ _

V+p
_

.,
on dit qu’elle est fondamentale si elle satisfait deux conditions
suivantes:
(1) Vnr, ’0<<’’’<’<’’’; (2) p--p.+.
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