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9. Sur les Ddrivations dans les Espaces Vectoriels Topologiques
sur le Corps des Nombres Complexes. III

Par Riichi IIN0
Universit4 de Waseda

(Comm. by K. KUNUGI, M.J.A., Jan. 12, 1960)

Continuons l’tude sur les drivations dans les espaces vectoriels
topologiques sur le corps des nombres complexes.1) Dans cette note,
nous dsignerons par E et F deux espaces vectoriels topologiques sur
le corps C des nombres complexes, localement convexes, spars et
complets.)

1. Thormes de l’identit et de Liouville. Commenons par nous
preparer un lemme suivant:

Lemme 1.1. Soient xo un point fixd de E, V, VI et V2 trois voisi-
nages disquSs et ouverts de 0 dans E, tels qu’on air VV-V-V
et VV2+ V2. Soient /2-xo+ V, tg--xo+ VI, x un point fix5 de
tel que x--Xo V., t?.-x+ V2. Si f est une application dSfinie sur

valeurs dans F, faiblement ddrivable partout dans [2 au long de h
pour tout h eE et f--O partout dans t?., f doit tre aussi 5gale 0
identiquement dans [2.

Dmonstration. Remarquons, d’abord, qu’on a t9 t? t?2. Soit

x2 un point arbitraire dans tg; comme V1 est disqu, on a x.--x V+ V.
Puisque V+ V est aussi un voisinage disqu et ouvert de 0, il existe
un nombre a (1), tel que, pour tout nombre complexe t(i t l< a),
t(x.--x) V+ V et par suite x+t(x.--x)--Xo V+ V+ V V ont
lieu. D’autre part, il existe un nombre (0< <a), tel que la relation
It[< fl entraine t(x.--x) e V. V disqu).

Par l’hypothse, une fonction (t)=f(x +t(x--x)) d’une variable
complexe dfinie dans un domaine D---{t; tl<a} dans le plan complexe

valeurs dans F est rgulire dans D et gale 0 dans un domaine
D={t; ltl<fl} contenu dans D. Donc, en vertu du remarque 3.1 (I),
pour chaque y’ e F’ (le dual de F), une fonction numrique ((t),
est rgulire dans D et gale 0 dans D1, le crochet (, } dsignant
la dualit entre F et F’. Or, dans cette condition, on a ((t), y’}=0
partout dans D pour chaque y’ F’, cause du thorme de l’identit
dans la thorie des fonctions d’une variable complexe. Par consequent,
l’identit f(x+t(x--x))=O a lieu partout dans D, en particulier, en

1) R. Iino: Sur les d4rivations dans les espaces vectoriels topologiques sur le
corps des hombres complexes. I, Proc. Japan Acad., 35, no. 7, 343-348 (1959); Ibid. II,
35, no. 9, 530-535 (1959). Nous noterons par (I) et (II) ces Notes, respectivement.

2) L’hypothse la compldcit4 de E n’est pas essentielle, ainsi que dans (I) et (II).


