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169. Sur la rgularit des potnts frontires relative
& l’quation linaire du type elliptique et du
second ordre dans le problme de Dirichlet. I

Par Seturo S0D
(Comm. by Kinjir6 KuNuL .J.., Nov. 12, 1965)

A propos de l’quation linaire du type elliptique
(1) u X ,=a(x)3u/X_b(x)u/ c(x)u=
on peut considrer plusieurs sortes de la rgularit d’un point quel-
conque frontire d’un domaine born dla rgularit pour d-- fer-
meture contenue dans le domaine (R)(_R’), off les coefficients a, b,.
c, et f de (1) sont prescrits et continus au sens de HSlder.

1. Rgularit simple. DFITmN 1.1. (Rdguaritd simple). On
dit qu’un point e 3d est rdgulier (u-O) pour d, lorsque et seule-
ment lorsqu’il existe une hypersphre ouverte X-2() centre sur

et une onction e C(dX) remplissant les conditions suivantes"
((1)) (x)0 dans dX entier,
((2)) lim (x)--0 et

(dZ)

((3}) =< 1 partout dans d ( X.
Concernant la rgularit de cette aqon, on tablit un thorme

comme ceci:
TH]ORIME 1. Soil un point fixe de d. Pour que soil

r@ulier (u=0) pour d, il faut et sut que soil rggutier (?u-O)
pour d, o ? est donnd comme operateur diffdrentiel de l"equat,on"
(2) u--2,,= a,(x)3u=f(x).)

La rgularit simple d’un point rontire e d pour le domaine
d ne se rapporte pas rien l’existence des solutions dans d; c’est
ce qui seulement sert confirmer la convergence d’une solution u(x)
dans d lorsque x--, si elle proprement existe, moyennant soit un
thorme de comparaison ou le principe du maximum. Par exemple,
tout point rontire d’une hypersphre ouverte X est rgulier (2u-0)
pour X et donc aussi rgulier (2u+ku-O) pour X quel que soit k>0.
Mais il n’y a rien de solution pour certaines k>O exceptg des solutions.
trgs spgciales. En rsum la rgularit simple du point e 3d pour
d n’est qu’une relation gometrique entre le point et le domaine
d exprime l’aide de l’quation.

1) Cf. Thorme 1.1 (p. 34) dans
S. Simoda: Sur la rgularit des points frontires relative l’gquation

linaire du type elliptique et du second ordre. Mem. Osaka, Gakugei Univ., B,
No. 13, 33-53 (1964).


