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155. Les fonctions de Green pour certains opérateurs
paraboliques dégénérés dans le demi-espace®

Par Norio SHIMAKURA

(Comm. by Kinjird KUNUGI, M. J. A., Nov. 12, 1971)

§1. Probléeme et résultat. Soit 2 le demi-espace euclédien de
R**Y(nz=1) défini par 2 ={(x,s); x>0 et sec R"}. Nous considérons,
dans 2, un opérateur différentiel elliptique L du second ordre de la
forme
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ol p et b;,(1<7<n) sont des constantes 'reelles Nous nous bornerons
a I'un des deux cas suivants:

CasI. p=-letb=-..=b,=0;

Cas II. p<—3/2et b, ---,b, sont arbitraires.
L est alors uniformément elliptique dans chaque compact de 2 et il dé-
génére partout sur =0 dans toutes les directions. Dansle Cas I, L
est formellement auto-adjoint.

Le probléme initial qui nous intéresse est le suivant:

Lov(z, s)= (1— )(w'v(x s))

(1)

(2)

{u(O, z, 8) =u,(x, s) (donnée), pour (x,s) € 2,

ol nous ajoutons, dans le Cas II, la condition de Dirichlet homogéne
u(t,0,8)=0, pour (¢,s) € R, X R™. (3)

Ce probléme initial (2) dans le Cas I (ou (2)—(8) dans le Cas II) se ré-
soud au moyen de semi-groupe dans le cadre de L*(2). Plus précisé-
ment, réalisons L comme opérateur fermé dans L*(2) en fixant le domaine
D(L)=W3), dans le Cas I, et
{D(L): W) N HY(L2), dans le Cas II, (4)
ol W) ={v(x, s) e H(Q); xv(x, s) ¢ H*(2)}.
Alors, dans chacun des Cas I et II, —L engendre un semi-groupe de
contraction e L au sens de Hille-Yosida (voir [1] et [3]). Et, si
u, € D(L), alors u(tx, 8)=(e~*Lu,)(x, s) est la seule solution de (2) ((2)—(3)
resp.) dans ce cadre. Ce semi-groupe admet la représentation par
noyau de sorte que

(e~ tLuy) (, S)=LG(t ;2,95 s—su(y, s)dyds’, (5)

Ce travail a été partiellement supporté par une bourse de Sakkokai.
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