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155. Les fonctions de Green pour certains op$rateurs
paraboliques dg$n$rs dans le demi.espace*

Par Norio SHIMAKURA

(Comm. by Kinjir.5 KUNUGI, M. $.A., Nov. 12, 1971)

1. Problme et rsultat. Soit 9 le demi-espace eucldien de
R+(n >= 1) dfini par /2 {(x, s) x 0 et s e R}. Nous considrons,
dans t, un oprateur diffrentiel elliptique L du second ordre de la
forme

Lv(x, s)= 1
3x

(1)3v v (x, s)-p--+ , bs
=1 8

o?a pet b(l__<]_<_n) sont des eonstantes rgetes. Nous nous bornerons
l’un des deux eas suivants"

Cas I. p=-I et b=... =b,=0;
Cas II. p< -3/2 et b, ..., b, sont arbitraires.

L est alors uniformment elliptique darts chaque compact de 9 et il d-
gnre partout sur x--0 darts routes les directions. Darts le Cas I, L
est formellement auto-adjoint.

Le problme initial qui nous intresse est le suivant"

%-- (t, x, s)+ Lu(t, x, s)=0, pour (t, x, s) e R+ 9, et,
( 2 )

u(O, x, s)=Uo(X, s) (donne), pour (x, s) e tO,
oh nous ajoutons, dans le Cas II, 1 condition de Dirichlet homogne

u(t, O, s)=0, pour (t, s) e R/ R. ( 3 )
Ce problme initial (2) dans le Cas I (ou (2)--(3) dans le Cas II) se r-
soud au moyen de semi-groupe dans le cadre de L(t9). Plus prcis-
ment, ralisons L comme oprateur ferm dans L((2) en fixant le domaine

D(L)= W((2), dans le Cas I, et
D(L)--W((2) Yl H0(/2), dans le Cas II, ( 4 )
o W(9)= {v(x, s) e H(9) xv(x, s) e H()}.

Alors, dans chacun des Cas I et II, --L engendre un semi-groupe de
contraction e-tL au sens de Hille-Yosida (voir [1] et [3]). Et, si

Uo e D(L), alors u(tx, 8):(e-tLUo)(X, 8) est la seule solution de (2) ((2)--(3)
resp.) dans ce cadre. Ce semi-groupe admet la representation par
noyau de sorte que

(e-tLUo) (X, 8)---f G(t x, y s--s’)uo(y, s’)dyds’, ( 5 )
J

*) Ce travail a t partiellement support. par une bourse de SakkokaL


