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134. Einige Bemerkungen uber den Elementarteilersatz.

Von Masatada TAZAWA.
Mathematisches Institut, Tohoku Kaiserliche Universitit, Sendai.
(Comm. by M. FUJIWARA, M.LA., Nov. 13, 1933.)

1. Es ist bekannt, dass der Elementarteilersatz fiir eine Matrix
im Hauptidealring gilt.” Hier wollen wir die Umkehrung beweisen :
wenn der Elementarteilersatz fiir jede Matrixz in einem Ring gilt, so
st der Ring ein Hauptidealring. Dabei ist es vorausgesetzt, dass der
Teilerkettensatz fiir den Ring gilt.

Beweis. Da der Elementarteilersatz fiir jede Matrix in unserem
0> vom
Q2
Grade 2 wihlen. Wenn wir zwei passende unitdre Matrizen

P=(pu pm) und Q=<qu qm) wihlen, so gilt die folgende Relation
Pn D2 Iz Q=

qu G =<el 0
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Wwo &, & die Elementarteiler von der Matrix A bilden. Also ist

Ring gilt, konnen wir speziell eine Diagonalmatrix A=(gl

oder

1) QIu=&Pn, Ue=5P2 Cdn=Da, Oxn= %Pz
Daraus folgen die Kongruenzen :
2 agn=0 (¢), =0 (&), =0 (¢).

Da der Teilerkettensatz fiir unsern Ring gilt, kénnen wir nach
dem Noetherschen Zerlegungssatz das Hauptideal () in der folgenden
Gestalt ausdricken :

(el)=[gb QZ’ """ ’ D'1']1' ’

wo Oy, Qg veeer, O, Primédrdeale sind, zu denen bzw. Primideale
%1’ %2) """ ’ %r gehf)l'en.
Nach (2) ist
=0 () (=1,2, 3, ..., 7).

Wenn fiir einen Wert von ¢ a,%0 (Q;) wire, so wire ¢3=0 (L,).

1) B. L. Van der Waerden: Moderne Algebra II, S. 122.



