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123. Uber das Produkt zweier Algebrenklassen mit
zueinander primen Diskriminanten.
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Mathematisches Institut, Kaiserliche Universitit zu Tokyo.

(Comm. by T. TAKAGI, M.L.A., Oct. 12, 1934

1. Die Diskriminante® des Produktes zweier Algebrenklassen A,
B mit zueinander primen Diskriminanten b4, dp ist das Produkt der
Diskriminanten : D 5=">40p.

Bedeutet mp niamlich den p-Index einer Algebrenklasse A, so ist

nach H. Hasse® bekannt, dass die Hassesche p-Invariante (%) ein

reduzierter Bruch mit dem Nenner np ist, und dass sie der Gleichung

(5)44)+(2) s

geniigt. Da jetzt die Diskriminanten von A und B zueinander prim

1) K. Shoda: Diskriminantensatz fir normale einfache hyperkomplexe Systeme,
Proc. 10 (1934), 315-317. Diskriminantenformel fiir normale einfache hyperkomplexe
Systeme, Proc. 10 (1934), 318-321. In diesen beiden Arbeiten haben wir stillschweigend
vorausgesetzt, dass die Maximalordnung von & bzw. Z eine Basis besitzt, wie es immer
der Fall ist, wenn der Grundkérper K rationaler Zahlkorper ist. Weil nicht notwendig
die Basis vorhanden ist, so hat man im allgemeinen die Definition der Diskriminante
folgendermassen zu modifizieren. Als Diskriminante im Grossen hat man namlich das
Produkt der Diskriminanten der p-adischen Grenzmengen zu betrachten, die bekanntlich
Basis besitzen.

Diese Definition ist ersichtlich #quivalent mit dem folgenden: Der grosste ge-
meinsame Idealteiler der Diskriminanten aller Systeme von N linear unabhingigen
Elementen der Maximalordnung heisst die Diskriminante (im Grossen).

Daher ist die Diskriminante nicht notwendig Hauptideal in K. Trotzdem gelten die
Sitze ohne Ausnahme, wie man leicht sehen kann.

Fir unendliche Primstelle p ist es zweckmissig auch das Zerlegungsgesetz p=3""
vorauszusetzen, wie es in der Klassenkorpertheorie iiblich ist. Dementsprechend setzen
wir voraus, dass der p-Komponent der ergénzten Diskriminante fiir unendliche

1
Primstelle » auch gleich p(l ”P) ist. Nach dieser Voraussetzung gelten I und II in
der vorliegenden Arbeit auch fir die durch unendliche Primstellen ergianzten Dis-
kriminanten. [Vgl. die Berichtigung am Schluss.]

2) H. Hasse: Die Struktur der R. Brauerschen Algebrenklassengruppen iiber
einem algebraischen Zahlkorper, Math. Ann. 107 (1933), 731-760.



