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Comme le lemme de Schwarz joue un rSle important dans la th6orie
des fonctions analytiques, les conditions suivantes correspondues ce
lemme de Schwarz jouent des rSles essentiels dans notre cas. On peut
voir ais6ment qu’il existe deux m6thodes pour obtenir ces conditions,
i.e., soient D un domaine et (z) une fonction continue uniforme
d6finie dans D.

(A) Quels que soient le point Zo de D et le cercle Z-ZolR
contenu dans D, nous avons dans le cerele Z-Zoi R

)R
oO M est le maximum de I(z)] dans le cercle Z-Zo]R et Z(t) est
une fonction continue monotone non n6gative tel qu’on air ;t(o)=0.

(B) Lorsque nous d6signons par ((z)) la famille de routes les
polynSmes de (z), chaque fonction de 3() satisfait la condition (A).

Maintenant, nous appellerons la condition (A) la propri6t6 de Schwarz
par rapport ;t() et la condition (B) la propri6t6 g6n6ralis6e de Schwarz
par rapport ;t().

1. Le hdorme fondamental pour les familles normales. Nous
allons donner tout d’abord un thorme fondamental pour les familles
normales. Pour cela, commenons par la dfinfion. Soient D un
domaine et une famille infinie des fonctions uniformes dfinies dans
D. Nous dirons alors que consfitue une famille normale, lorsqu’on
peut choisir dans chaque sous-famille infine de une suite de fonctions
qui converge uniformment au sens de M. Montel dans D. Nous
avons alors

Thorme 1. Soient Dun domaine, et une famille des fonctions
continues uniformes dfinies dans D et jouissant de la propdt de
Schwarz par rapport ;(t). Alors, s est uniformment borne, est
normale.

Thorme . Soient Dun domaine, et une famille des fonctions
continues uniformes dfinies dans D et jouissant de la proprit gn-
ralise de Schwarz par rapport (). Alors, si toute fonction de
ne prend pas deux valeurs finies, qui sont independantes du choix de
fonction de , est normale.

2. Le horme de Schottky. Comme application du thorme 2,
nous allons considrer le thorme de Schottky.

Thorme . Soient Dun domaine, E un sous-ensemble ferm et
born contnu dans D, et une famille des fonctions continues uniformes


