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25. Sur la projection d’un ensemble plan G;.

Par Kinjiro KUNUGUIL
L’Institut Mathématique, 'Université Impériale de Hokkaido.
(Comm. by S. KAKEYA, M.LA., March 12, 1938.)

On sait que tout ensemble analytique linéaire est une projection
d’un ensemble plan borelien (plus précisément, d’un ensemble plan G;).
11 serait donc naturel & se demander quelle est la condition pour gue
cette projection soit un ensemble borelien. M. N. Lusin a démontré
que® la projection uniforme® d’'un ensemble plan borelien est aussi un
ensemble borelien. Tandis que M. E. Szpilrajn a posé un probleme,®
qui concerne la généralisation de ce théoréme devenu déja classique:
Soit M un ensemble plan G; dont toutes les intersections avec les droites
paralleles & I'axe OY sont des ensembles fermés. La projection de M
est-elle toujours un ensemble borelien ?

Or, nous allons y donner une réponse affirmative. Notamment nous
démontrons le théoréme suivant:

Théoreme. M étant un ensemble plan, désignons par I'(M) Pensem-
ble de tous les points (x,0) ayant la propriété: la droite parallele a
Paxe OY, passant par le point (x, 0), coupe Pensemble M en un ensem-
ble fermé mon vide. Si M est un ensemble plan G;, I'(M) est un com-
plémentaire analytique.

Démonstration. 1. Soit N Vensemble de tous les nombres irra-
tionnels entre 0 et 1, et considérons l’espace 2%, la famille de tous les
sous-ensembles fermés non vides de N. La distance entre deux élé-
ments A, B de 2V est définie d’aprés la formule de M. F. Hausdorff.?
Désignons par om, (m=1,2,3,...... ) lintervalle de Baire d’ordre 1.
Nous rangeons les systémes d’'un nombre fini de ces intervalles en une suite
déterminée: oy, (m=1,2,8,...... ). Supposons qu’on a défini déji la suite
k—1-ple 8;“.1,,,2,,,,,,,k_l, des systdmes d’un nombre fini des intervalles de

Baire d’ordre k—1. Nous disons qu’un systéme des intervalles d’ordre
k est un successeur de 6*,,2.,,.,,.,6_1, si tous les intervalles de celui-ci

sont contenus dans un des intervalles de celui-13, et si chacun des inter-
valles de celui-ld contient au moins un intervalle de celui-ci. Nous
rangeons tous les systémes-succeseurs de 3:1, .. en une suite infinie,

et les-désignons par
Snpngcnmy,  (M=1,2,8,......).
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