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Iber Automorphismen der Iokal-kompakten
abelscln Gruppen.

Von Makoto ABE.
Mathematical Institute, Tokyo Imperial University.

(Comm. by T. TAKA(I, M.I.., March 12, 1940.)

Es soll in der vorliegenden Note die Isomorphie yon dem Automor-
phismenring einer lokal-kompakten abelschen Gruppe mit dem ihrer
Charaktergruppe gezeigt werden.

Es sei G eine lokal-kompakte (additive) abelsche Gruppe, die dem
zweiten Abzihlbarkeitsaxiom geniigt G* sei die Charaktergrupe rood. 1
yon G.) Die Gesamtheit der stetigen Homomorphismen yon G in
sich bildet den Automorphismenring (G) yon G. Andererseits besteht
die Automorphismengruppe ((G) yon G aus allen stetigen Isomorphis-
men yon G auf sich; diese bildet offenhar die Einheitengruppe des
Ringes 9(G). Wit topologisieren nun G bzw. 9(G)folgendermaflen:
es sei F eine beliebige kompakte Teilmenge yon G, U eine beliebige
Umgebung der Null in der rood 1 reduzierten Gruppe K der reellen
Zahlen bzw. eine beliebige Umgebung der Null in G; wit definieren
dann eine Umgebung V,(F, U) der Null in G* bzw. VG(F, U) in
9(G) als Gesamtheit derjenigen Homomorphismen aus G* bzw. aus
9(G), welche F in U abbilden. Dadurch wird G*, ebenso wie G, eine
lokal-kompakte abelsche Gmppe, die dem zweiten Abzihlbarkeitsaxiom
genilgt.2) {(G)wird andererseits ein topologischer Ring; und ((G),
topologisiert als Teilraum yon 9(G), eine topologische Gruppe.

Es sei nun eG und a eG*; fiir ein festes stellt a() einen
Charakter yon G* dar. Wie L. Pontrjagin und E.R. van Kampen
bewiesen haben, liflt sich umgekehrt jeder Charakter yon G* eindeutig
in dieser Form ausdrh’cken; wit kSnnen daher G mit der Charakter-
gruppe yon G* identifizieren. Wegen dieser Dualitit zwischen G und
G* schreiben wir jetzt (a, x) statt a().

Satz. Fir ede lokal-kompakte abelsche Gmtppe G, die dem zweiten
AbzZihtbarkeitsaxiom genigt, und ihre Charaktergruppe G* sind die
Automorphismenringe 9(G) und 9(G*) topologisch isomorph. Genauer"

Zwischen den Elementen A aus 9t(G) und den Elementen A* aus
9(G*) gibt es eine topologische invers-isomorphe Zuordnung A,-A*,
so daft fir edes e G und edes a e G*

(a, Ax)= (A’a, x) gilt.

Beweis. Sind A und a fest gewihlt, so definiert (a, Ax) wieder
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