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30. Klassenkorpertheoretische Deutung der Struktur
der Klassengruppe des zyklischen Zahlkorpers.

Von Eizi INABA.
Navy College, Etazima.
(Comm. by T. TAKAGI, M.I.A.,, May 12, 1941.)

K sei ein zyklischer Zahlkérper iber dem rationalen Zahlkorper R
vom Primzahlgrad [. Im Fall {=2 haben schon Herren Iyanaga und
Reichardt die Rédeischen Resultate iiber die Struktur der Klassengruppe
mittels der Klassenkorpertheorie erklart®. In der vorliegenden Note
soll eine Klassenkorpertheoretische Deutung der von mir kiirzlich ge-
wonnenen allgemeinen Resultate Uber die [-Klassengruppe von K er-
wahnt werden®. D sei die Diskriminante von K und ¢ die Anzahl der
in D aufgehenden Primzahlen p; (¢=1,2, ... 1). K% sei der eindeutig
bestimmbare zyklische Zahlkorper vom Grade [, dessen Diskriminante
nur eine einzige Primzahl p; enthdlt. Im Fall p;=E1 ist K®, wegen
p;—1=0 mod. I, der l-gradige Unterkérper des Korpers von p;-ten
Einheitswurzeln. Im Fall p;=I, 42 ist K der l-gradige Unter-
korper des Korpers von [’ten Einheitswurzeln. Im Fall p;=I1=2 ist
K®=R(+ —1), RV'2) oder R(’'—2), je nachdem der Quotient von
D durch das Produkt der Diskriminanten aller K® (p; == 2) gleich —4,
8 oder —8 ist. Die Menge Iy aller im Kompositum £ von K® (i=1,
2, ... t) enthaltenen l-gradigen zyklischen Zahlkorper, K ausgeschlossen,
heisse ein Korpersystem erster Stufe. Zwei Korper K;, K, aus MWy
heissen assoziert, im Zeichen Ky ~ K,, wenn das Kompositum KK, den
K, enthilt. Offenbar gilt K;~ K;; aus K;~ K, folgt K;~ K;, und
aus Ky~ K;, K, ~ K; folgt Ky~ K;. Die Menge aller zu K assozierten
Korper aus My heisse die K, enthaltende Korperklasse erster Stufe und
werde mit (K;) bezeichnet. Die Korperklassen (K;) (1=1, 2,... m)
heissen fermer wvoneinander unabhingig, wenn keine (K;) im Kom-
positum KKK, ... K; 1K;.y ... Ky, enthalten wird.

Sei G die absolute Klassengruppe von K und H die Gruppe aller
Klassen, deren Ordnungen zu ! prim sind. Die Quotientengruppe

G=G/H wird durch die Klassen aus der I-Klassengruppe reprisentiert

und ist isomorph mit dieser. Die [-Klassengruppe, folglich auch G, ist
als direktes Produkt der durch Klassen C¢’ von Ordnungen (1—o)”
(1=1,2,...2,; »=1,2,...5) erzeugten Gruppen darstellbar®.
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