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3. Une remarque sur les projections dans certains
espaces du type (B).

Par Hitosi KOMATUZAKI.
(Comm. by T. YOSIE, M.I.A., July 12, 1941.)

Considrons le problme suivant" existe-t-il dans un espace R donn
du type (B) pour tout sous-espace linaire ferm 9 de l’espace R un
sous-espace linaire ferm tel que tout lment f de l’espace R se
laisse representer d’une seule manire dans la forme f=g/h o g e
h e ? M.F.J. Murray a montr que le problme est quivalent au
suivant" existe-t-il une projection de l’espace R sur ?

Ce problme est rsolu affirmativement pour les espaces (L2) et
(/2), et ngativement pour les espaces (L) et (1) (1 <: p <= , p 2)2.
j’ai prouv qu’il est rsolu aussi ngativement dans les espaces (C), (c),
(M), (m), (C) (p= 1, 2,...) et (c0). Notre dmonstration est base
sur un rsultat de M. S. Banach d’aprs lequel il est rsolu ngativement
dans l’espace (1). Mais ce rsultat est signal sans dmonstration dans
un livre de M. Banach" Thorie des operations !in,aires. Or, dans
cette note, nous allons prouver directement qu’il est rsolu ngativement
pour l’espace (c), et montrer que cela entrane immdiatement la rponse
ngative au problme pour tous les autres espaces considrs" (C), (M),
(C) (p= 1, 2, ...), (Co) et (1). Donc, nous avons non seulement une d-
monstration directe que nous croyons assez simple’ de notre rsultat,
mais encore celle de l’nonc de M. Banach.

Donnons d’abord quelques dfinitions sur les noions que nous
employerons plusieurs lois dans la suite. ]tant donn un sous-espaces

linaire ferm d’un espace R, nous dfinissons C()et C(R)comme
suivant , quand il n’existe aucune projection de l’espace R sur .
C()) =borne inf EI, pour toute projection E telle qu’on air ER=,

quand il existe au moins une telle projection.

C(R) borne sup (C())}.
R

Dsignons par (c) l’espace des suites ordonnes (a, a2, ..., a) des n-
hombres rels o la norme de cet espace est dfinie par (a, a2, ..., a)II
=max al, et (c)=(c)et par (l} l’espace des suites dernires dont
i==l

la norme est dfinie par (a, a2, ..., a)II , a ]. Nous entendrons
i=l

par (c) (Cn) l’espace (c) et il exprime l’espace compos6 des espaces
(c) et (c) tel que son 16ment soit de la forme f g=(ab, ab2, ...,
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