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34. ur le premier thorme dans la theorle
des fonctions mromorphes.

Par Yosiro TUIURA.
Sizuoka Kotogakko.

(Comm. by S. KAKEYA, M.I.A., April 13, 1942.)

1. Dans la thorie de la rpartition des valeur des fonctions
mromorphes, deux thormes fondamentaux de M. Nevanlinna jouent
un rSle important, et sont &udis par plusieurs auteurs. Quant au
premier thorme, on le prouve en employant la fonction de Green ou
la formule de Gauss-Green, ou introduisant des quantits gom&riques
suivant M. Simizu. Dans cette Note je montre qu’il est un particulier
cas du thorme de M. Cauchy.

Soient w=f() une fonction mromorphe dans le cercle" I1 < R
( c), 5, son pSle et g son nul, et (5) et () leurs multiplidts.
Dfinissons un rectangle"

log p < < log r, 0 <"<2dans le plan des =logz pour r<R et p>0 arbitrairement petit.
Soit Dun domaine qui e’st enlev6 du rectangle les petits cercles K
autour de log b et log a, et les coupures"

L(b) =ar9 b, o bl < <o
L(a)" @=arg a log ]ai < < Iog r

Dans le domaine D, =logf(z) est uniforme et r6guliere. On
l’applique dans D le th6orme de M. Cauchy" Si une fonction (z) est
holomorphe l’intdrieur d’une courbe fermde, et continue sur la courbe

elle.mdme, l’intgrale I (z)dz, prise le long de cette courbe, est dgale

zdro.
Supposons que f(z) est r6gulire sur l’axe r6el positif. Alors on a,
i. Si les rayons des petits cercles tendent /i z6ro, l’int6grale sur

K tend i z6ro.
ii. Si parcourt le long de K une lois, ,o()=logf(z)augmente

it(b)2i ou -(a)2i. Donc, l’int6grale sur Lest 6gale

2i. 2(b) log .--:-:., ou -2i. 2(a) log

iii. Pour p<t<r, on a

logf(p ), si f(0)0, :k co

log f(p) logf(pe) -n(0, 0), si f(0) 0

logf(pe) n(O, co), si f(0) co

Par consequent, on a


