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73. Uber eine Verscharfung des Lownerschen
Hilfssatzes.

Von Yisaku KoMATU.

Mathematisches Institut, Kaiserliche Universitit zu Tokyo.
(Comm. by S. KAKEYA, M.LA., July 13, 1942.)

1. Herr Unkelbach® hat die Verschirfung des sogenannten
Lownerschen Hilfssatzes bewiesen, welche besagt :

Bildet die Funktion w=f(2) mit f(0)=0 und f'(0)>0 den Ein-
heitskreis | z| <1 konform auf ein innerhalb des Einheitskreises |w|<<1
enthaltenes Gebiet ab, derart, daf ein Bogen der Linge | des Kreises
|z|=1 in stetiger Weise auf einen Bogen der Linge L des Kreises
| w|=1 dibergeht, so gilt die Ungleichung

> 2
L= 1+7£(0) L

2. Wenn wir nur die schlichte Abbildung behandeln wollen, dann
dirfen wir offenbar die Betrachtungen auf die beschrinkte Schlitz-
abbildung

wt=f(z, t)=e—t(z+ '") ’ f/(O, t)=e_t ’

beschrinken. Die diese Abbildungsfunktion erzeugende Lownersche
Differentialgleichung sei

af(z, T) — 1+7"(T)f(z’ T) — 20T
(1) Tor f(z,f)m, u(r)=e", (=t<1)

und die Bildpunkte von z=¢* auf dem betreffenden Bogen
ay g argz é ag

durch die Abbildungen w.=f(z, r) seien ¢¥*»®, Wie wir in der fritheren
Note® gesehen haben, gilt dann die Beziehung

@ 20D o eop T <o, (ol 0)=a)

und dabei geniigt die Funktion 6(z) der Ungleichungen
- ?’(al, )< 0(7) <<2r— 90((12, T) .

Aus den auch in der oben zitierten Note bewiesenen Beziehungen
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