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Quand nous envisageons les anneaux des opérateurs d'un espace
lindaire normé et complet, nous trouvons les diverses problémes trés
importants et un de ceux est d’introduire la notion des dimensions sur
les anneaux des opérateurs. L’importance de ce probléme est au premier
enoncé pour P'espace hilbertien par MM. J. v. Neumann et F.J. Murray®
et il est résolu complétement par eux pour ce cas. Or, ce probleme
est encore pour le cas général ouvert et donc nous le discutons dans
cette note.

1. Etant donné un espace B linéaire, normé et complet, nous
désignons par ©@(B) l’ensemble de tous les opérateurs linéaires et
définis sur B tout entier, et nous introduissons sur celui-ci quelques
topologies, par exemple, celle uniforme, celle forte, celle faible,
ete..... Quand un sous-ensemble &£ de @(B) remplit les conditions
suivantes :

1) Dopérateur identique I appartient & .,

2) pour deux opérateurs A et B de A, aA+f(B, ol a et

désignent les nombres, et AB appartinnent aussi & £,

3) o est fermé par rapport & quelque topologie,
nous ’appelons un anneau des opérateurs sur B. En particulier, quand
tous les opérateurs de £ sont bornés, nous dirons qu’il est borné et
sinon, qu’il est non borné. Nous désignons alors par Z(B) l’ensemble
de tous les opérateurs bornés de @(B). Il est évidemment un anneau
borné des opérateurs.

2. Etant donné un sous-ensemble £ de @(B), nous désignons
par £’ (et #°) 'ensemble de tous les opérateurs A de Z(B) (et 0 (28))

tels qu'on ait AX=XA pour tout X de ., et nous les appelons le
commutateur borné (celui non borné) de .
21) H'=#"~F(B) et donc L' < A°.

(2.2) &' et A° sont respectivement I'anneau borné et celui non
borné par rapport i la topologie faible.

23) LN O(B) entraine S S M et SO O,

(2.4) Quand nous posons g=(MH'Y, A" =(H"Y, ..., M=
(A™Y ..., et HO=(k), HP=(#"), ..., " =(g"),
nous avons ' =MD g"=M%, 4= et HPV=
Vach
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