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Cette note fait suite & [1]. On utilisera les mémes notations.

4) Exemple d’application a la perturbation des conditions au bord.
Soit I’équation u,,—u,,=0, ol t et « sont des variables réelles. La solution
u dont les conditions initiales relatives & ¢ sont u(0, x)=wu, et ,(0,2)=u,
g’écrit:

Uu=ERU+E, RU,
x &

oll E est 'opérateur f(, x)——>(1/2) Jw f(&, v)dv
~t

et E, est Yopérateur f(t, x)——>1/2)(f({, )+ f(t, —1)).
La solution %, dont les conditions initiales relatives a x sont (¢, 0)=0b, et
u,(t, 0)=">, s’écrit:

u=F7§ bl—i-F,a; b,

ol F est Vopérateur f(¢, x)——>(—1/2) rm S, x)dv

et F, est opérateur f(t, x)——>(—1/2(f(z, 2)+ f(—2z, x)).
F et F, sont des solutions de I'équation w,,—u,,=0 et admettent donc la
décomposition suivante, qui permet le “changement de base” :

F=Ex(QAARF)+EAQARF)
x t x t
F,=Ex(1&F,)+Ex~(QAARF,)
x t xr t
=E&00,,/0cARARF,)+E R0, /0xRARF).
x x 13 x x 13
On considére maintenant les quatre conditions au bord :
(eb+): u(t,00=0 Vi>0&=b(t)=0 Vix>0
(eb—=): u(t,0)=0 Vi<0&=b(t)=0 Vi<0
(cbp+): ult, 0)=u,(t,0) VE=>0&50(H)=0b,(t) Vt=>0
(cbp—): ul(t, 0)=u,(t,0) Vi<0&=b(t)=0b,(t) Vi<O0
Désignons par b;, by, b?+, b?~ la fonction u,(t, 0) dans ces quatre situa-
tions. La solution u prend les valeurs correspondantes :
UW=FRb}=ERAFRF)+EARARF))Ab¥
13 xr t &x 1 t
=ER(AARF,ARb)+E,RA(ARFxRDF)
z 13 t x 14 t

ol * désigne successivement + et —,



