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Introduction. En 1953, Oka [1] a montré que tout domaine pseudoconvexe
fini sans point critique intérieur sur l’espace de n variables complexes est
holomorphe-convexe. Il a indiqué en chemin que dans tout domaine de cette
sorte, il existe une fonction pseudoconvexe ayant certaines propriétés.?

En 1962, Nishino [2] a indiqué que d’aprés une idée des méthodes d’Oka,
un espace analytique est holomorphiquement complet, s’il admet une fonction
de Levi strictement positive et compléte.

Dans le présent Mémoire, on verra que dans tout domaine pseudoconvexe
sans point critique intérieur ayant au moins un point frontiere sur 'espace
projectif complexe a n dimensions, il existe une fonction pseudoconvexe ayant
les propriétés d’Oka,® qui est par définition méme, une fonction de Levi stricte-
ment positive et compléte d’aprés Nishino.

I. Fonctions pseudoconvexes particuliéres.

1. Définitions. Considérons un espace projectif complexe P* a n dimen-
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sions ayant (uy, uy, -+, Uyy,) pour les coordonnées homogenes. Soit P, (ul, ul,
-+, 4%, un point quelconque de P". Considérons une transformation de la
forme
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satisfaisant a la condition
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Au point P, il correspond un point fini de I'espace de n variables complexes
(x), et a un voisinage de P, qui est choisi convenablement, il correspond un
voisinage de l'image de P, dans l'espace (x). On peut alors regarder un en-

1) Oka [17, p. 133, Lemme IL
2) Pour un énoncé plus précise, voir p. 473, Théoréme.



