
Journal of the Mathematical Society of Japan Vol. 1, No. 3, May, 1951.

Sur la Th\’eorie du Corps de Classes

sur le Corps des Nombres Rationnels

S. IYANAGA et T. TAMAGAWA

La th\’eorie du colps de classes, telle qu’elle a \’et\’e fond\’ee par notre
v\’en\’er\’e Maitre auquel ce $Vol\iota$ me est d\’edi\’e, $don1^{\backslash _{1}}e$ la perspective \‘a toutes
les extensions ab\’eliennes d’un corps de nombres alg\’ebriques quelconque de
degr\’e fini [1]. Mais. il $y$ a des faits qui s’\’echappent encore \‘a la th\’eorie
g\’en\’erale, concernant sp\’ecialement la th\’eorie du corps de classes sur le
corps des rombres rationnels. Nous en indiquerons deux dans ce qui suit.

Dans le \S 1 de ce travail, nous donnerons une forme explicite au
symbole de restes normiques de Hasse [2] pour les corps $circulaire^{q}\backslash $

’ et
palta\uparrow lt, \‘a la correspondance de Chevalley [3] entre le groupe des id\‘eles

lationnels et le groupe galoisien de l’extensIon ab\’elienne maximale du corps
des rationnels. Dans le \S 2, nous $ge^{\prime}n\acute{e}ra^{1}$ iselons la th\’eorie classiqu $e$ du
genre des corps quadratiques [4], pour le cas des extensions cycliques du
corps des rationnels. Nous $n$ ’avons pas l\’eussi \‘a tendre ces resultats pour
le cas o\‘u le $colI$) $s$ de base soit un corps de $1^{\urcorner}.ombresalg\acute{e}bliq\prime_{\llcorner}\iota es$ quelcon-
que: la formulation m\^eme des r\’esultats $cor1^{\cdot}es_{P)}o^{\eta}darts$ pour ce cas g\’er\’eral
noJs semblc difficile $\dot{c}^{\backslash }1$ trouver.

$\Lambda^{\gamma}otatio;\iota s$

Pendant tout le cours de ce travail rous 1 ous scrvilons des notations
suivantes:

$R$ : le corps des nombres rationnels,

$R^{*}:$ le groupe multiplicatif des \’el\’ements $\neq 0$ de $R$ , (le signe *sera

$emp!oy\acute{e}$ dans le m\^eme sens aussi $p_{0_{\vee}^{\backslash }}\iota r$ les autres corps)
$p$ : un nombre premier rationnel,

$p_{\infty}$ : le diviseur \‘a l’infini de $R$ ,
$R_{p}$ : le coIps des nombres $p$-adiques,
$R_{\infty}=R_{p_{\infty}}$ : le corps des nombres r\’eels,
$J$ : le gloupe (multiplicatif) des id\‘eles de $R$ ,

$P$ : le $gro\cdot.\iota pe$ des id\‘elcs principaux de $R$ ,

$a=$ $(a_{p})$ : un id\‘ele de $R$ avec Ies $comp_{oSa11}tesp$-adiques $a_{p}$ ,

$A$ : l’extension ab\’elienne $ma\wedge\searrow imale$ de $R$ ,


