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BOUTS D'UN GROUPE OPERANT SUR LA DROITE:
2. APPLICATIONS A LA TOPOLOGIE

DES FEUILLETAGES

GAEL MEIGNIEZ
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1. Introduction. II n'y a que trois geometries sur la droite reelle: les geometries

euclidienne, affine et projective. Elles correspondent a trois groupes de Lie de
diffeomorphismes de la droite: le groupe R des translations; le groupe GA(\,R) des
homotheties-translations de rapport positif; enfin le revetement universel SL(2, R) de
PSL(2, R), operant sur la droite consideree comme revetement universel de la droite
projective reelle.

Ce travail fait suite a [M2], oύ nous etudiions les representations des groupes
discrets dans Pun de ces trois groupes. Dans le present article, les resultats de [M2]
sont appliques a Γetude des feuilletages de codimension 1 des varietes differentielles,
dont la structure transverse est modelee sur Γune de ces trois geometries.

A un tel feuilletage est associe un invariant algebrique: la representation d'holonomie.
C'est une representation du groupe fondamental de la variete dans le groupe de Lie
correspondant, definie a une conjugaison pres au but.

Nous nous proposons d'examiner Γinfluence des proprietes algebriques de cet
invariant sur certaines proprietes topologiques du feuilletage: topologie de Γespace des
feuilles, completude, absence de feuille exceptionnelle ____

Avant d'enoncer nos resultats, precisons le cadre dans lequel nous travaillerons.

DEFINITION. Soient G Γun des trois groupes precedents, et M une variete
differentielle connexe de dimension > 3 (qui peut etre compacte ou non). On appelle
feuilletage transversalement homogene singulier de M, de groupe G (par la suite nous
dirons en general seulement "feuilletage"), un atlas (maximal):

oύ (C/f) est un recouvrement ouvert de M et chaque fi est une fonction reelle differentiate
definie sur Ui9 a singularites de Morse; tels que sur chaque intersection Ut n UJ9 il existe

un element gtj de G tel que fj — Qij0/^

Ainsi, nous permettons aux feuilletages d'avoir des points singuliers. Nous exigerons
qu'ils soient de type Morse, ce qui n'est en fait pas essentiel, mais constitue un cadre
generique et commode. Le plus souvent nous n'exigerons pas que la variete soit compacte.
Par contre nous excluons les feuilletages des surfaces (la raison est qu'une surface change


