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Einleitung. Ziel dieser Arbeit ist es, {iber einem diskreten Bewertungs-
ring R die k-Elemente von Exty(C, A) zu untersuchen, d.h. die Aquivalenz-

klassen von kurzen exakten Folgen 0—»A—(X—+B——+C———»O, bei denen die
Menge {VCB|V+Bia= B} ein minimales Element hat, ein sogenanntes
Komplement von Bi a in B. Es ist leicht zu sehen, daB, wenn C teilbar
ist, jedes Torsionselement in Exty(C, A) ein «-Element ist. Fiir beliebiges
C ist das nicht mehr richtig, aber unter der Einschrinkung, daB A koatomar,
d. h. direkte Summe aus einem endlich erzeugten und einem beschrinkten
Modul ist, konnen wir die priizisen Bedingungen angeben :

Sarz A. Ist A koatomar, so sind fiir einen Modul C dquivalent :

(i) In Extk(C, A) ist jedes Torsionselement ein r-Element.

(i1) Die induzierte Abbildung n* : Ext%(C/Ra(C), A—Exty(C, A)

erhdlt k-Elemente.

(i) Falls p-Rang (T(C))<p-Rang (AT (A)), ist C koseparabel.

Die in (i) auftretende Verallgemeinerung der Teilbarkeit wurde von
Griffith in [3] eingefiihrt: Ein Modul C heif3t koseparabel, wenn es zu jedem
Untermodul U von C, mit C/U endlich erzeugt, ein U’ CU gibt, so da3 U’
direkter Summand in C ist und C/U immer noch endlich erzeugt. — Den
Extremfall, da Exty(C, A) nur aus x-Elementen besteht, kdnnen wir bei
vollstaindigem R sogar fiir jedes Paar (A, C) l6sen. Im unvollstindigen, uns
interessierenden Fall gilt :

Sarz B.  Ist R unvollstindig und A koatomar, so sind fiir einen Modul
C dquivalent :
(1) Extk(C, A) besteht nur aus k-Elementen.
(i) Falls p-Rang (T(C))<p-Rang (A|T(4)), ist ExtL(C/T(C), A)=0;
falls sogar p-Rang (T(C))<p-Rang (A/T(A))—1, muf zusitzlich
T(C) endlich erzeugt sein.
SchlieBlich hingt die Frage, wann es in Ext%(C, A) nur x-Elemente gibt,
eng mit dem Problem zusammen, wann ein Untermodul U von M geniigend



