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LES ALGEBRES DE HEYTING-BROUWER ET DE
LUKASIEWICZ TRIVALENTES

LUISA ITURRIOZ

1 Introduction Moisil [6], [7], et [8] a introduit et dέveloppe la theorie
des algebres de Lukasiewicz trivalentes. Ces algebres sont les modέles du
calcul propositionnel considerέ par Lukasiewicz [3], ayant pour matrice
une chaίne a trois elements, et qui a ete axiomatise par Wasjberg [3],
p. 291. Dans [9], Moisil a montre que les algebres de Lukasiewicz
trivalentes sont, en particulier, des algebres de Heyting. Plus precisέ-
ment, cet auteur a donne une formule qui exprime Γimplication intuitioniste
au moyen des operations primitives de Palgebre.* Par dualite, les algebres
de Lukasiewicz trivalentes sont aussi des algebres de Brouwer.

Etant donne un systeme (A, Λ, V,=^>, -, 0, 1), oύ (A, Λ, V, =#>, 0, 1) est
une algebre de Heyting et (A, Λ, V, -, 0, 1) une algebre de Brouwer, on se
pose nature lie ment la question de savoir s'il est possible de caracteriser
les algebres de Lukasiewicz trivalentes parmi les algebres de Heyting-
Brouwer.

Nous attirons Γattention sur le fait que Γimplication intuitioniste qu'on
peut definir sur la chaίne a trois elements a des proprietes speciales.
Lukasiewicz [3], p. 286, a etabli, par exemple, qu'elle vέrifie Γegalite

ou "\x = x =#>0; en tenant compte des operations =>et -, on remarque que
l'egalite

{x==>y) w(y =Φ 1 Γx) = 1

oύ Ix = x =#> 0 et Γx - 1 - x, est aussi satisfaite.

2 Definitions et Proprietes Nous allons preciser les notions que nous
utiliserons par la suite. D'apr&s Monteiro [10], p. 151, on peut definir la
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