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Finitude des lacunes dans le spectre de l'opérateur de
Schrödinger et de celui de Dirac avec des potentiels

electrique et magnétique périodiques

Par
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§ 1 .  Introduction et énoncé des résultats

O n considère sur Rn un réseau F = {a; a = kiej, k = (k 1 , k„) E Z n },
où te , en } est une base de  W. L e  r é s e a u  d u a l sera noté /-*,

F* = {y e R"; ya e 27rZ, Va e F} .

Soit V(x) une fonction réelle définie sur R" e t  F-périodique,

(1.1) V(x — a) -= V(x), Va e F .

S i V(x) e  L (R "), il est connu que l'opérateur de Schrödinger,

(1.1') Hv  = —  + V (x ),

est essentiellement auto-adjoint, c'est à  dire q u ' il admet une unique extension
auto-adjointe sur L 2 (R") que nous noterons aussi Hv  e t  q u i c o n tie n t  q (R ^ ),
les fonctions indéfiniment dérivables et  à  support compact, dans son domaine.
Quitte à  faire une translation du spectre de Hv , sp (HO, en ajoutant  à  V (x) une
constante, on se ramenera au cas où la m oyenne de V(x) sur le  tore  T" = R"/F
est nulle

(1.1") V(x)dx = 0 .fT"
Les spectre de Hv  est composé de bandes:

(1.2) sp (Hi,) =  U b ,b k = [bk- , bn  .
k=1

Pour tout entier k, bk est l'im age de la  k k me valeur propre, A„(0), de l'opérateur
de F loquet le , = (D — 0)2  + V (x ) sur L 2 (T"), le paramètre 0  variant sur R",

(1.3) bk = {.1,(0); 0 e R"}
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