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Dans quelques mémoires précédents nous avons traité le probléme des
isopérimétres’ et le probléme des isépiphanes® au point de vue de la géométrie.
Les propriétés extrémantes du cercle et de la sphére — savoir que parmi les
figures a périmétre donné, soit dans le plan soit sur la surface de la sphére,
c'est le cercle qui a la plus grande aire, et que la sphére a un volume plus
grand que tout autre corps de méme superficie — peuvent étre exprimées par
des inégalités isopérimétriques (voir § 1). Le but de ces recherches fut de don-
ner des démonstrations élémentaires de ces inégalités sans supposer et sans
démontrer d'avance l’existence d'une figure maximante. Ce but a été atteint en
améliorant les inégalités isopérimétriques, c'est-d-dire en montrant qu'au second
membre de l'inégalité, au zéro, peut &tre substituée une quantité positive en
général, et qui ne s'annule identiquement que dans le cas du cercle ou de
la sphére. Par ce procédé nous avons évité aussi tout emploi de limite, excep-
tion faite, cela va sans dire, pour la définition du périmétre, de la superficie et
du volume des figures. '

Dans ce qui suit nous nous proposons d’envisager ces problémes au point

de vue du calcul des variations en débutant par quelques remarques sur les inéga-
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